25 ÉÀÎÑ 1991 ÇÏÄÁ (ÐÅÒŒÙÊ ÔÕÒ ÌÅÔÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC ÂÙÌ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØ- ÎÙÍ, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÎÁÛÌÉÓØ ÔÁËÉÅ ÔÏÞËÉ A0 ŒÎÕÔÒÉ ÓÔÏ- ÒÏÎÙ BC, B0 ŒÎÕÔÒÉ ÓÔÏÒÏÎÙ AC É C0 ŒÎÕÔÒÉ ÓÔÏÒÏÎÙ AB, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔÒÅÚËÉ AA0, BB0 É CC0 ÒÁŒÎÙ.

2. îÁÊÔÉ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÒÁÄÉÕÓÁ ÛÁÒÁ, ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ Œ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ ÔÅÔÒÁÜÄÒ, Ë ÒÁÄÉÕÓÕ ÛÁÒÁ, ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ŒÏËÒÕÇ ÜÔÏÇÏ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ.

3. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÔÁËÁÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÚ ÃÉÆÒ 0 É 1, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÐÏÄÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÏÂÒÁÚÏŒÁÎÎÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ Ó ÎÏÍÅÒÁÍÉ, ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÝÉÍÉ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÕÀ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÀ, ÎÅÐÅÒÉÏÄÉÞÎÁ?

4. äÌÑ ÌÀÂÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ x É y ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ

f(x) � f(y) ˇ (x � y)2.

îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÔÁËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ f.

5. ðÕÓÔØ a_1, a_2, . . ., a_{100} | ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁ ÞÉÓÅÌ 1, 2, 3, . . . , 100. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ

a1 + 2a2 + 3a3 + . . . + 100a100

ÄÏÓÔÉÇÁÅÔ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÇÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏÇÏ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÄÌÑ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ 100, 99, . . ., 2, 1.

6. äÁÎ ÏÔÒÅÚÏË AB, ÐÏÌÕËÒÕÇ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÙÊ ÎÁ ÎčÍ ËÁË ÎÁ ÄÉÁÍÅÔÒÅ, É ÄŒÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A É B É ËÁÓÁÀÝÉÅÓÑ ÐÏÌÕËÒÕÇÁ. ôÒÅÂÕÅÔÓÑ ÎÁÊÔÉ ÐÒÑÍÕÀ, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÕÀ AB, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÕÍÍÁ ÐÌÏÝÁÄÅÊ ÔÒčÈ ËÒÉŒÏÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÉÇÕÒ | ÄŒÕÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ É ÏÄÎÏÇÏ ÓÅÇÍÅÎÔÁ | ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁ.

27 ÉÀÎÑ 1991 ÇÏÄÁ (ŒÔÏÒÏÊ ÔÕÒ ÌÅÔÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ) ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 15 ÂÁÌÌÏŒ

7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ

x2n � 2x^{2n�1} + 3x^{2n�2} � . . . � 2nx + (2n + 1)

ÎÅ ÉÍÅÅÔ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ.

8. ðÕÓÔØ L_1 É L_2 | ÐÅÒÉÍÅÔÒÙ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÈ n-ÕÇÏÌØÎÉËÏŒ: ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ŒÏËÒÕÇ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÄÌÉÎÙ L É ŒÐÉÓÁÎÎÏÇÏ Œ ÜÔÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, S_1 É S_2 | ÐÌÏÝÁÄÉ ÜÔÉÈ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÏŒ, S | ÐÌÏÝÁÄØ ËÒÕÇÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ: L1L2 > L2; S1S2 < S2. 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ 2^2 n + 2^2

n�1_{+ 1 ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÎÅ}

ÍÅÎÅÅ ÞÅÍ n ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ).

10. îÁÚÏŒÅÍ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ ÎÅÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÂÌÉÖÁÊ- ÛÅÅ Ë ÅÄÉÎÉÃÅ ÉÚ ÏÔÎÏÛÅÎÉÊ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎ. ëÁËÉÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÍÏÖÅÔ ÐÒÉÎÉÍÁÔØ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÎÅÒÁŒÎÏÂÅÄÒÅÎÎÏÓÔÉ?