1 ÏËÔÑÂÒÑ 1992 ÇÏÄÁ (ÐÅÒŒÙÊ ÔÕÒ ÏÓÅÎÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ

1. îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÓÕÍ- ÍÙ ÐÅÒŒÙÈ n ÞÌÅÎÏŒ Ë ÓÕÍÍÅ ÐÅÒŒÙÈ kn ÞÌÅÎÏŒ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ n (k > 1 | ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ).

2. þÉÓÌÏ a | ËÏÒÅÎØ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ x^7 − 2x + 1 = 0, ÞÉÓÌÏ b | ËÏÒÅÎØ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ 2x^7 − x + 1 = 0. þÔÏ ÂÏÌØÛÅ: a ÉÌÉ b?

3. þÅÒÅÚ P (n) ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÉÓÌÏ ÓÐÏÓÏÂÏŒ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ n Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ (ÐÏÒÑÄÏË ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ ÎÅ ÕÞÉ- ÔÙŒÁÅÔÓÑ; ÎÁÐÒÉÍÅÒ, P (4) = 5, ÔÁË ËÁË 4 = 4, 4 = 3+1, 4 = 2+2, 4 = 2+1+1, 4 = 1 + 1 + 1 + 1). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ n > 1 ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ

P (n + 1) + P (n − 1) ≥ 2P (n).

4. äÁÎ ÔÒčÈÇÒÁÎÎÙÊ ÕÇÏÌ OABC. ôÏÞËÁ M ŒÚÑÔÁ ÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ ÕÇÌÁ AOB, ÔÏÞËÁ N | ÎÁ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÅ ÕÇÌÁ BOC, ÔÏÞËÁ P | ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÊ M N Ó ÐÌÏÓËÏÓÔØÀ AOC. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ P ÒÁŒÎÏÕÄÁÌÅÎÁ ÏÔ ÐÒÑÍÙÈ OA É OC. 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f(x) ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [−π/2; π/2], ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ | sin x − f(x)| ≥ 1/8.

6. äÁÎ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x^4 +ax^3 +bx^2 +cx+d. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ, ÐÒÉ ËÁËÉÈ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÎÁ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ a, b, c, d ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÑÍÁÑ, ËÁÓÁÀÝÁÑÓÑ ÅÇÏ ÇÒÁÆÉËÁ Œ ÄŒÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ.

[úÁÄÁÞÉ ŒÔÏÒÏÇÏ ÔÕÒÁ ÎÅ ÎÁÊÄÅÎÙ Œ ÁÒÈÉŒÅ | ÅÓÌÉ Õ ËÏÇÏ-ÔÏ ÏÎÉ ÓÏÈÒÁ- ÎÉÌÉÓØ, ÓÏÏÂÝÉÔÅ!]