24 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1993 ÇÏÄÁ (ÐÅÒŒÙÊ ÔÕÒ ÏÓÅÎÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ

1. îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÙ, ÐÏÄÏÂÎÙÅ ÓŒÏÉÍ ÓÅÒÅÄÉÎÎÙÍ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏ- ÇÒÁÍÍÁÍ.

2. íÏÖÅÔ ÌÉ ÇÒÁÆÉË ËŒÁÄÒÁÔÎÏÇÏ ÔÒÅÈÞÌÅÎÁ y = ax^2 + bx + c ËÁÓÁÔØÓÑ ÇÒÁÆÉËÁ ÇÉÐÅÒÂÏÌÙ y = 1/x Œ ÄŒÕÈ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ?

3. íÅÄÉÁÎÏÊ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ŒÅÒÛÉÎÕ ÔÅ- ÔÒÁÜÄÒÁ Ó ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÏÊ ÇÒÁÎÉ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÄÌÉÎ ÍÅÄÉÁÎ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ ÒÁŒÎÁ 4/9 ÓÕÍÍÙ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÄÌÉÎ ÅÇÏ ÒÅÂÅÒ.

4. îÁ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ ÂÕÍÁÇÅ (ÄÌÉÎÁ ÓÔÏÒÏÎÙ ËÌÅÔËÉ ÒÁŒÎÁ 1) ÎÁÒÉÓÏŒÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÒÁÄÉÕÓÏÍ 11 √ 3 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ŒÅÒÛÉÎÅ ËÌÅÔËÉ. óËÏÌØËÏ ËÌÅÔÏË ÏÎÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ?

5. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÁÑ ÓÔÅÐÅÎØ ÞÉÓÌÁ √ 3 − √ 2 ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ √ N − √ N − 1 ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ N .

6. íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁÓÓÔÁŒÉÔØ ÞÉÓÌÁ Œ ÔÁÂÌÉÃÕ n × n ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÓÕÍÍÙ ÞÉÓÅÌ ÐÏ ÓÔÒÏËÁÍ ŒÏÚÒÁÓÔÁÌÉ ÓŒÅÒÈÕ ŒÎÉÚ, Á ÒÁÚÎÏÓÔÉ ÓÕÍÍÙ ÞÉÓÅÌ Œ i-Ê ÓÔÒÏËÅ É Œ i-Í ÓÔÏÌÂÃÅ ÕÂÙŒÁÌÉ ÂÙ Ó ÒÏÓÔÏÍ i (ÓŒÅÒÈÕ ŒÎÉÚ)?

26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1993 ÇÏÄÁ (ŒÔÏÒÏÊ ÔÕÒ ÏÓÅÎÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ) ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 15 ÂÁÌÌÏŒ

7. íÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÔ ÄŒÕÈ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ f(x, y) ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ a É ÌÀÂÏÇÏ ÃÅÌÏÇÏ k ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ f(a, k − a) = k. îÁÊÔÉ ÚÎÁÞÅÎÉÅ f(1/2, 1/2).

8. œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÚÁÄÁÎÁ ÔÏÞËÁ, ŒÓÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ËÏÔÏÒÏÊ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÔÁËÁÑ ÓÆÅÒÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÜÔÕ ÔÏÞËÕ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÎÅÔ ÉÎÙÈ ÔÏÞÅË Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ?

9. ôÏÞËÁ Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ⟨x, y, z⟩ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÓÉÓÔÅÍÅ x − z + 2yz y2 + z2

= 0, y − z − cos xz = 0. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÏÔÓÔÏÉÔ ÏÔ ÐÒÑÍÏÊ x = y = z ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ÎÁ √ 2. 10. œÙÐÕËÌÙÊ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉË ABCD ŒÐÉÓÁÎ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÒÁÄÉÕÓÏŒ ŒÐÉÓÁÎÎÙÈ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ ABC É ACD ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÅ ÒÁÄÉÕÓÏŒ ŒÐÉÓÁÎÎÙÈ Œ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ BCD É ABD ÏËÒÕÖÎÏ- ÓÔÅÊ.