26 ÉÀÎÑ 1993 ÇÏÄÁ (ÐÅÒŒÙÊ ÔÕÒ ÌÅÔÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ

1. ðÒÑÍÙÅ L_1, . . ., Ln ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ. äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË, ÓÕÍÍÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ ËÏÔÏÒÙÈ ÄÏ ÜÔÉÈ ÐÒÑÍÙÈ ÐÏÓÔÏÑÎÎÁ, ÅÓÔØ ËÏÎÔÕÒ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ.

2. õËÁÖÉÔÅ ËÁËÏÅ-ÌÉÂÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^{10}+x^5 +1 ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ.

3. æÕÎËÃÉÑ F (x) ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÐÒÉ ŒÓÅÈ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ x, ÐÒÉÞÅÍ ÄÌÑ ÌÀ- ÂÏÇÏ x ŒÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÕÓÌÏŒÉÑ: (Á) F (x + 3) 6 F (x) + 3; (Â) F (x + 2) ¿ F (x) + 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÀ F (x) ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ F (x) = x + G(x), ÇÄÅ G(x) | ÎÅËÏÔÏÒÁÑ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ.

4. éÚ ŒÅÒÛÉÎÙ Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ⟨0, 0, 0⟩ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ËÕÂÁ 0 6 x, y, z 6 1 ŒÙÌÅÔÁÅÔ ÛÁÒÉË ÓÏ ÓËÏÒÏÓÔØÀ v = ⟨6, 15, 0⟩. ûÁÒÉË ÏÔÒÁÖÁÅÔÓÑ ÏÔ ÓÔÅÎÏË ËÕÂÁ ÐÏ ÚÁËÏÎÕ ĂÕÇÏÌ ÐÁÄÅÎÉÑ ÒÁŒÅÎ ÕÇÌÕ ÏÔÒÁÖÅÎÉÑĄ ÄÏ ÔÅÈ ÐÏÒ, ÐÏËÁ ÎÅ ÕÄÁÒÉÔÓÑ Œ ÒÅÂÒÏ. œ ËÁËÏÅ ÒÅÂÒÏ ÕÄÁÒÉÔÓÑ ÛÁÒÉË É ÓËÏÌØËÏ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ ÐÒÏÉÚÏÊÄÅÔ ÄÏ ÜÔÏÇÏ ÕÄÁÒÁ?

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Z_1 0 e�x^2_{dx >}

Z_1 0 3�(x�1)^2_{dx}

6. œÅÒÛÉÎÙ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ËÕÂÁ ÒÁÓËÒÁÛÅÎÙ Œ ÂÅÌÙÊ É ÞÅÒÎÙÊ ÃŒÅÔÁ ÔÁË, ÞÔÏ ËÏÎÃÙ ËÁÖÄÏÇÏ ÒÅÂÒÁ ÐÏËÒÁÛÅÎÙ Œ ÒÁÚÎÙÅ ÃŒÅÔÁ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÄŒÁ ÔÅ- ÔÒÁÜÄÒÁ | Ó ÂÅÌÙÍÉ É ÞÅÒÎÙÍÉ ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. îÁÊÄÉÔÅ ÏÂSSčÍÙ (Á) ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ; (Â) ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÔÅÔÒÁÜÄÒÏŒ.

28 ÉÀÎÑ 1993 ÇÏÄÁ (ŒÔÏÒÏÊ ÔÕÒ ÌÅÔÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ) ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 15 ÂÁÌÌÏŒ

7. íÎÏÖÅÓÔŒÏ M Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÅË- ÃÉÑ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ ÅÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ 3, 4, 5, Á ÏÒÔÏ- ÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÕÀ ÄÒÕÇÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ ÅÓÔØ ËÒÕÇ ÄÉÁÍÅÔÒÁ d. ðÒÉ ËÁËÉÈ d ÜÔÏ ŒÏÚÍÏÖÎÏ?

8. óËÏÌØËÏ ÔÏÞÅË ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Õ ËÒÉŒÏÊ, ËÏÔÏÒÕÀ ÏÐÉÓÙŒÁÅÔ ÔÏÞËÁ M (x, y), ÅÓÌÉ x = cos 15t, y = cos 17t, t ∈ [0, π]?

9. ðÏËÁÚÁÔÅÌÅÍ ÎÅŒÐÉÓÁÎÎÏÓÔÉ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁÚÏŒÅÍ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÉÚ ÔÁËÉÈ ÞÉÓÅÌ d, ÞÔÏ ÐÅÒÅÍÅÝÅÎÉÅÍ ŒÅÒÛÉÎ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏ- ÑÎÉÑ, ÎÅ ÐÒÅŒÙÛÁÀÝÉÅ d, ÉÈ ÍÏÖÎÏ ÐÏÍÅÓÔÉÔØ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ (ÐÒÑ- ÍÕÀ ÓÞÉÔÁÅÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ). îÁÊÔÉ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÐÏËÁÚÁÔÅÌÑ ÎÅŒÐÉÓÁÎÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÒÏÍÂÏŒ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ 1.

10. ï ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÅ P (x) = a_0 + a_1x + a_2x^2 + . . . + anxn ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ P (1) = 1, P (0, 9) = 0, −0,1 6 P (x) 6 0 ÐÒÉ 0 6 x 6 0,9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (Á) n > 2; (Â) n > 3.