27 ÉÀÎÑ 1994 ÇÏÄÁ (ÐÅÒŒÙÊ ÔÕÒ ÌÅÔÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ

1. íÏÖÅÔ ÌÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ a^x_1 + . . .+ a^x_n = 1 ÉÍÅÔØ ÄŒÁ ËÏÒÎÑ ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ ÐÁÒÁÍÅÔÒÏŒ a_1, . . . , a_n? (n ≥ 2)

2. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÒÉÓÏŒÁÎÏ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ O É ÉÍÅÀÝÉÈ Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ ÏÂÝÕÀ ËÁÓÁÔÅÌØÎÕÀ. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÄÕÇÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ËÏÔÏÒÁÑ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ŒÓÅ ÜÔÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Œ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ ÐÏÄ ÕÇÌÏÍ Œ 30^ffi?

3. ðÒÉ ËÁËÉÈ c ÓÉÓÔÅÍÁ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ

(_{y = x2 + c,}

x = y^2 + c

ÉÍÅÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅ? ëÁË ÚÁŒÉÓÉÔ ÞÉÓÌÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÏÔ c? ôÏÞËÁ (x, y) ŒËÌÀÞÁÅÔÓÑ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ M , ÅÓÌÉ ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ c ÏÎÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÓÉÓÔÅÍÙ. îÁÒÉÓÏŒÁÔØ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ M .

4. ëÕÂ ÉÍÅÅÔ ÓÔÏÒÏÎÕ 10. œÙÂÒÁÎÙ 4 ŒÅÒÛÉÎÙ ËÕÂÁ, ÎÉËÁËÉÅ ÄŒÅ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ (ËÏÎÃÁÍÉ ÏÄÎÏÇÏ ÒÅÂÒÁ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÏÔ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÓÅ ÜÔÉ ŒÅÒÛÉÎÙ ÏÔÓÔÏÑÌÉ ÂÙ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ÎÁ 0,1.

5. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÒÉÓÏŒÁÌÉ ÔÕÛØÀ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ 30, 40, 50. úÁÔÅÍ ÐÏ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÒÏËÁÔÉÌÉ ÃÉÌÉÎÄÒ ÒÁÄÉÕÓÁ 1 ÉÚ ÐÒÏÍÏËÁÛËÉ, ÎÁ ËÏÔÏ- ÒÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ÏÔÐÅÞÁÔÁÌÓÑ Œ ŒÉÄÅ ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÅÊÓÑ ËÒÉŒÏÊ, ÐÒÉÞÅÍ ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ ÃÉÌÉÎÄÒÁ ÎÅ ÂÙÌÁ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÁ ÓÔÏÒÏÎÁÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ. îÁÊÔÉ ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË ÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Õ ÌÉÎÉÉ-ÏÔÐÅÞÁÔËÁ ÎÁ ÃÉÌÉÎÄÒÅ. (õËÁ- ÚÁÔØ ŒÓÅ ŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ.)

6. ïÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÅËÃÉÑ ËÕÂÁ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔØ | ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË, ŒÅÒ- ÛÉÎÙ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÒÏÅËÃÉÑÍÉ ŒÅÒÛÉÎ ËÕÂÁ É ÉÍÅÀÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ (−50, −20), (−14, −45), (38, −45), (53, 15), (17, 40), (−35, 40). îÁÊÔÉ ÄÌÉÎÕ ÒÅÂÒÁ ËÕÂÁ.

29 ÉÀÎÑ 1994 ÇÏÄÁ (ŒÔÏÒÏÊ ÔÕÒ ÌÅÔÎÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎÁ)

ëÁÖÄÁÑ ÚÁÄÁÞÁ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 15 ÂÁÌÌÏŒ

7. óÕÍÍÕ ÄÒÏÂÅÊ ÐÒÉŒÅÌÉ Ë ÏÂÝÅÍÕ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÀ: 1 x + 1 + 1 x + 2 + . . . + 1 x + 100 = a_nx^n + . . . + a_1x + a_0 (x + 1)(x + 2) · · · (x + 100)

(Á) îÁÊÔÉ n. (Â) îÁÊÔÉ a_n. (Œ) óÒÁŒÎÉÔØ a_0 ÐÏ ŒÅÌÉÞÉÎÅ Ó 1, 10, 10^{10}, 10^{100}, 10^{1000}. (Ç) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÅ a_i ÞčÔÎÙ.

8. îÁÊÔÉ ÎÁ ÓÆÅÒÅ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ (0, 0, 0) ÔÏÞËÕ, ÓÕÍÍÁ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ÏÔ ËÏÔÏÒÏÊ ÄÏ ÔÏÞÅË (1, 3, 7), (2, 5, 6), (−1, 2, 7), (1, −3, 4), (−1, 3, −7) É (1, 0, 1) ÂÙÌÁ ÂÙ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁ.

9. îÁ ÓÔÏÒÏÎÅ OA ÕÇÌÁ AOB ÏÔÌÏÖÅÎÙ ÔÏÞËÉ A_1, A_2, A_3, A_4 ÞÅÒÅÚ ÒÁŒÎÙÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ (A_1A_2 = A_2A_3 = A_3A_4); ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ OB, ÔÁËÖÅ ÞÅÒÅÚ ÒÁŒÎÙÅ

ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ, ÏÔÌÏÖÅÎÙ ÔÏÞËÉ B_1, B_2, B_3, B_4. îÁÊÔÉ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØ- ÎÉËÁ A_2B_2B_3A_3, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÙ ÐÌÏÝÁÄÉ ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÏŒ A_1B_1B_2A_2 = S_1 É A_3B_3B_4A_4 = S_2.

10. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ a_n É b_n ÚÁÄÁÎÙ ÒÅËÕÒÒÅÎÔÎÏ: a_0 = b_0 = 2; a_{n+1} = a^2_n + 5; b_{n+1} = b^2_n + 2^n. óÒÁŒÎÉÔØ a_{1000} É b_{1000}.