28 ÉÀÎÑ 1998 ÇÏÄÁ (ÌÅÔÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ 1998 ÇÏÄÁ)

1. îÁÊÔÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ËÏÔÏÒÏÅ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁ 9, 16 É 25 ÄÁÅÔ Œ ÏÓÔÁÔËÅ 2, 6 É 11 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

2. ðÏÓÔÒÏÉÔØ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ ÉÎÔÅÒ- ŒÁÌÁ (0; 1) É ÏÔÒÅÚËÁ [0; 1].

3. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÉÚ 7 ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ, ÒÁÚÌÁ- ÇÁÀÝÉÈÓÑ Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ 3-ÃÉËÌÁ É ÄŒÕÈ 2-ÃÉËÌÏŒ (ŒÓÅ ÃÉËÌÙ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ)?

4. åÓÔØ ÌÉ ÏÂÝÉÅ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÎÉ Õ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ x^4 + 2x^3 + x^2 + 1 É −x^4 + x^2 + 2x + 1?

5. ïÐÉÓÁÔØ É ÉÚÏÂÒÁÚÉÔØ ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍ- ÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ z + (1/z) = a ÉÍÅÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅ, ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ ÍÅÎØÛÅÅ ÅÄÉÎÉÃÙ.

6. íÎÏÖÅÓÔŒÏ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ X ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ŒÓÅÍÉ ŒÏÚÍÏÖÎÙÍÉ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÍÉ ÃÉÆÒ Œ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÄÅÓÑÔÉÞÎÏÊ ÄÒÏÂÉ, ËÏÔÏÒÏÊ ÚÁÐÉÓÙ- ŒÁÅÔÓÑ ÞÉÓÌÏ 1/7. îÁÊÔÉ ÔÏÞÎÕÀ ŒÅÒÈÎÀÀ É ÔÏÞÎÕÀ ÎÉÖÎÀÀ ÇÒÁÎØ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ.

7. õËÁÚÁÔØ ËÁËÏÅ-ÎÉÂÕÄØ M > 0 ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ŒÓÅÈ x > M ÐÏÇÒÅÛÎÏÓÔØ ÐÒÉÂÌÉÖÅÎÎÏÊ ÆÏÒÍÕÌÙ √ x + 1 − √ x ≈ 1/(2 √ x) ÎÅ ÐÒÅŒÏÓÈÏÄÉÔ 0,01% ÅÅ ÐÒÁŒÏÊ ÞÁÓÔÉ.

8. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ f ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ŒÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÒÁÚÎÙÈ ÚÎÁËÏŒ, ÔÏ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÉ ÍÅÎÅÅ 0,001, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÆÕÎËÃÉÑ ÉÍÅÅÔ ÒÁÚÎÙÊ ÚÎÁË [ÅÓÌÉ ÏÄÎÏ ÉÚ ÄŒÕÈ ÞÉÓÅÌ ÒÁŒÎÏ ÎÕÌÀ, ÔÏ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÉÍÅÀÔ ÒÁÚÎÙÊ ÚÎÁË].

9. îÁÊÔÉ R 2 0 g(x) dx, ÇÄÅ g(a) | ÒÅÛÅÎÉÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ x + x^5 = a.

10. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÒÑÄ 1 + 1 2^5 + 1 3^5 + 1 4^5 + . . . ÓÈÏÄÉÔÓÑ; ÕËÁÚÁÔØ ÄÅÓÑÔÉÞÎÕÀ ÄÒÏÂØ, ÏÔÓÔÏÑÝÕÀ ÏÔ ÅÇÏ ÓÕÍÍÙ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ ÎÁ 0,001 (ÏÔŒÅÔ ÄÏÌÖÅÎ ÂÙÔØ ÏÂÏÓÎÏŒÁÎ, ËÁÌØËÕÌÑÔÏÒÏÍ ÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÎÅÌØÚÑ).

11. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ 6-ÕÇÏÌØÎÉË ABCDEF . ïÐÉÓÁÔØ ÄŒÉÖÅÎÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ËÏÔÏÒÏÅ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÅÊ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑ- ÍÙÈ AB, BC, CD, DE, EF , F A, ŒÚÑÔÙÈ Œ ÕËÁÚÁÎÎÏÍ ÐÏÒÑÄËÅ.

12. îÁÚÏŒÅÍ ĂÓÕÐÅÒÍÁÇÉÞÅÓËÉÍ ËŒÁÄÒÁÔÏÍĄ ËŒÁÄÒÁÔÎÕÀ ÔÁÂÌÉÃÕ 4 × 4, ÚÁÐÏÌÎÅÎÎÕÀ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÞÉÓÅÌ Œ ËÁÖÄÏÊ ÓÔÒÏËÅ É ËÁÖÄÏÍ ÓÔÏÌÂÃÅ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ. îÁÊÔÉ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ŒÅËÔÏÒ- ÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ, ÓÏÓÔÏÑÝÅÇÏ ÉÚ ŒÓÅÈ ÓÕÐÅÒÍÁÇÉÞÅÓËÉÈ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ.