üëúáíåîáãéïîîùå úáäáþé ðï áìçåâòå äìñ óôõäåîôïœ ôòåôøåçï óåíåóôòá

17 ÄÅËÁÂÒÑ 2000Ç.

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ A : V → V É B : W → W | ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÏÐÅÒÁÔÏÒÙ. œÙÒÁÚÉÔÅ ÓÌÅÄ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ A ⊗ B : V ⊗ W → V ⊗ W ÞÅÒÅÚ ÓÌÅÄÙ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ A É B.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ V | n-ÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. òÁÎÇÏÍ rk ! ÂÉ- ŒÅËÔÏÒÁ ! ∈

⋀_2 V ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ r ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ! ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ r ÒÁÚÌÏÖÉÍÙÈ ÂÉŒÅËÔÏÒÏŒ. ëÁËÉÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÍÏÖÅÔ ÐÒÉÎÉÍÁÔØ ÆÕÎËÃÉÑ rk Œ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÓÌÕÞÁÑÈ:

Á) n = 3; Â) n = 4; Œ) n = 5; Ç) n = 6.

úÁÄÁÞÁ 3.

Á) ðÒÉ ËÁËÉÈ l É m ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÐÌÏÓËÉÅ ËÒÉŒÙÅ C_l É C_m, ÚÁÄÁÀÝÉÅÓÑ Œ A^2 ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ y = x^l É y = x^m ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ?

Â) ðÒÉ ËÁËÉÈ l É m ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÐÌÏÓËÉÅ ËÒÉŒÙÅ C_l É C_m, ÚÁÄÁÀÝÉÅÓÑ Œ A^2 ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ y^2 = x^l É y^2 = x^m ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ?

úÁÄÁÞÁ 4. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÍÏÒÆÉÚÍÙ (ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ) P^n → P^m, ÇÄÅ m ¡ n.

úÁÄÁÞÁ 5.

Á) ðÕÓÔØ ˝ ⊂ P^4 | ÐÌÏÓËÏÓÔØ. äÌÑ ËÁËÉÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ d ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÆÏÒÍÁ F ∈ k[T_0; T_1; T_2; T_3; T_4] ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ deg F = d, Á ÇÉÐÅÒÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ X ⊂ P^4, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÍÁÑ ÆÏÒÍÏÊ F , ÎÅÏÓÏÂÁ É ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÌÏÓËÏÓÔØ ˝?

Â) ðÕÓÔØ l ⊂ P^3 | ÐÒÑÍÁÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ d ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÆÏÒÍÁ F ∈ k[T_0; T_1; T_2; T_3] ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ deg F = d, Á ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ X ⊂ P^3, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÍÁÑ ÆÏÒÍÏÊ F , ÎÅÏÓÏÂÁ É ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÒÑÍÕÀ l.

úÁÄÁÞÁ 6.

Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÌÀÂÙÅ ÄÅŒÑÔØ, ÎÏ ÎÅ ÞÅÒÅÚ ÌÀÂÙÅ ÄÅÓÑÔØ ÔÏÞÅË ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P^2 ÍÏÖÎÏ ÐÒÏŒÅÓÔÉ (ÂÙÔØ ÍÏÖÅÔ ÐÒÉŒÏÄÉÍÕÀ) ËÕÂÉÞÅÓËÕÀ ËÒÉŒÕÀ (ËÒÉŒÁÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÕÂÉÞÅÓËÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÚÁÄÁ-ÅÔÓÑ ËÕÂÉÞÅÓËÉÍ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ).

Â) îÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ r ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÅ r ÔÏÞÅË ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ P^2 ÍÏÖÎÏ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ÐÒÉŒÏÄÉÍÕÀ ËÕÂÉÞÅÓËÕÀ ËÒÉŒÕÀ.