œÙÓÛÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1-Ê ËÕÒÓ, 6 ÓÅÎÔÑÂÒÑ

îÉÖÅ, ÄÏ ÓÐÅÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÏÂSSÑŒÌÅÎÉÑ, ŒÓÅ ÞÉÓÌÁ (ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ É Ô. Ä.) ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÀÔÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ”-ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØÀ ÔÏÞËÉ a ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË U_”(a) = {x | a − ” ¡ x ¡ a + ”}. ôÏÞËÁ a ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌÏÍ ÐÏÓÌÅ- ÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {a_n} (ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ: a = lim a_n), ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ” ¿ 0 ŒÓÅ ÞÌÅÎÙ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ, ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ Œ ”- ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ a.

1. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ, ÞÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ a ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅ- ÌÏÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {a_n}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1 ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌÏÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {1=n}.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÂÏÌØÛÅ ÏÄ- ÎÏÇÏ ÐÒÅÄÅÌÁ.

3. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ

a_n = 1 1 · 2 − 1 2 · 3 + · · · ± 1 n · (n + 1) : 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ Õ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {a_n} ÅÓÔØ ÐÒÅÄÅÌ, ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ” ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÏÍÅÒ K, ÔÁËÏÊ ÞÔÏ |a_k − a_{k+1}| ¡ ” ÄÌÑ ŒÓÅÈ k ≥ K.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ôÏÞËÁ a ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌØÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔÉ {a_n}, ÅÓÌÉ Œ ÌÀÂÏÊ ”-ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ a, ” ¿ 0, ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÔÏÞËÉ ÜÔÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ, ÏÔÌÉÞÎÙÅ ÏÔ a.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÅÌ ÓÈÏÄÑÝÅÊÓÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÅÅ ÐÒÅÄÅÌØÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ.

6. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÓÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØ- ÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ?

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {a_n} ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØ- ÎÏÊ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ” ¿ 0 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÊ ÎÏÍÅÒ N, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ n; m ¿ N |a_n − a_m| ¡ ”.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÉÍÅÀÝÁÑ ÐÒÅÄÅÌ, ÆÕÎ- ÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁ.

8. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÁ ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÎÅ ÉÍÅÀÝÅÊ ÐÒÅÄÅÌÁ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÃÅÐÎÏÊ ÄÒÏÂÉ a_1+^1_{a2+ 1a3+:::} Ó ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙ-

ÍÉ a_i ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÈ ÃÅÐÎÙÈ ÄÒÏÂÅÊ A_j (ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÈ ÏÂÒÙŒÏÍ ÄÒÏÂÉ ÎÁ j-Í ÍÅÓÔÅ) ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁ.

íÏÄÅÌÉ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

1) äÅÓÑÔÉÞÎÙÅ ÞÉÓÌÁ Ó ÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÁ ÈŒÏÓÔÙ ÎÕ- ÌÅÊ É ÄÅŒÑÔÏË.

2) óÅÞÅÎÉÑ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

3) ëÌÁÓÓÙ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (ÄŒÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ, ÅÓÌÉ ÐÒÅ- ÄÅÌ ÉÈ ÒÁÚÎÏÓÔÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ).

áËÓÉÏÍÁ ÐÏÌÎÏÔÙ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

1) ìÀÂÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÌÏÖÅÎÎÙÈ ÏÔÒÅÚËÏŒ ÉÍÅÅÔ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ.

2) ìÀÂÁÑ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ. 3) ìÀÂÁÑ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ.

4) ìÀÂÏÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÅ ÓŒÅÒÈÕ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÉÍÅÅÔ ÔÏÞÎÕÀ ŒÅÒÈÎÀÀ ÇÒÁÎØ.

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒËÉ ÁËÓÉÏÍÙ ÐÏÌÎÏÔÙ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔ- ÎÙ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ.

11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÁÛÁ ÌÀÂÉÍÁÑ ÍÏÄÅÌØ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÕÄÏ- ŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÁËÓÉÏÍÅ ÐÏÌÎÏÔÙ.

ó ÜÔÏÇÏ ÍÏÍÅÎÔÁ ŒÓÅ ŒÓÔÒÅÞÁÀÝÉÅÓÑ ÞÉÓÌÁ (ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔÅÊ É Ô. Ä.) ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÀÔÓÑ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÓÐÅÃÉÁÌØÎÏ ÎÅ ÏÇÏŒÏÒÅÎÏ ÐÒÏÔÉŒÎÏÅ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ðÒÅÄÅÌØÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ, Œ ÌÀÂÏÊ ”-ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ËÏÔÏÒÏÊ ÉÍÅÀÔÓÑ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÌÀÂÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÔÏÞÅË ÏÔÒÅÚËÁ [0; 1] ÉÍÅÅÔÓÑ ÐÒÅÄÅÌØÎÁÑ ÔÏÞËÁ.

13. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒ Á) {_{2+(−1)n} n } ; Â)

{_1 m +^1_n | m; n ∈ N } ; Œ) {sin n}.

14. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ Œ ÃÅÐÎÕÀ ÄÒÏÂØ <<ÚÏÌÏÔÏÇÏ ÓÅÞÅÎÉÑ>> (1 + √ 5)=2.

15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÅÄÅÌ ÏÔÎÏÛÅÎÉÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ.

16. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

Á) ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a_n = √ 1 + √ 1 + · · · + √ 1 n ÒÁÚ

ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ É ÎÁÊ-

ÄÉÔÅ ÅÇÏ;

Â) ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ a_{n+1} = √ 1 + a_n, n ≥ 2, a_1 = 1, ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ.

17. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ p_k =q_k, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÓÏÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÑÍÉ p_0 = 0; q_0 = 1, p_{k+1} = p_k + q_k, q_{k+1} = 2p_k + q_k .

18. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {1_n} ÚÁÄÁÎÁ ÐÒÁŒÉÌÏÍ

1_n = 1 n (ÞÉÓÌÏ ÞÉÓÅÌ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ {2^0; 2^1; : : :; 2^n}; ÎÁÞÉÎÁÀÝÉÈÓÑ Ó 1):

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÍÅÅÔ ÐÒÅÄÅÌ. îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ. ôÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ ÄÌÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ 2_n; : : :; 9_n, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÈ ÁÎÁÌÏÇÉÞ- ÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ.