œÙÓÛÉÊ íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ 1-Ê ËÕÒÓ 1 ÎÏÑÂÒÑ 2000 ÇÏÄÁ ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ. íÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÔÏÞÅË a; b ∈ M ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : [0; 1] → M, ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ f(0) = a, f(1) = b.

ðÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÅÇÏ ÎÅÌØÚÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ ËÁË ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ. éÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÅÓÌÉ ÅÄÉÎ- ÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ, ÑŒÌÑÀÝÉÍÉÓÑ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÏÔËÒÙÔÙÍÉ É ÚÁÍËÎÕÔÙÍÉ, ÑŒÌÑÀÔÓÑ M É ∅.

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚÏË ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÙÍ É ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍ. 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÓŒÑÚÎÏ.

3. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÓŒÑÚÎÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Á) ÐÒÑÍÏÊ R; Â) ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Q_p p-ÁÄÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÅÌ.

4. ðÕÓÔØ ö ⊂ R^2 ÅÓÔØ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÇÒÁÆÉËÁ ÆÕÎËÃÉÉ y = sin 1=x É ÏÔÒÅÚËÁ x = 0; −1 ⩽ y ⩽ 1. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ö ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓŒÑÚÎÙÍ, ÎÏ ÎÅ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÓŒÑÚÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ŒÓÅ ÐÒÏÍÅ- ÖÕÔÏÞÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ ÓŒÑÚÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÐÒÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ ÓŒÑÚÅÎ.

éÍÅÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÔÒÉ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ËÏÍÐÁËÔÎÏÓÔÉ (ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÓÎÏŒÎÙÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÓÌÅÄÎÅÅ): ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M ËÏÍÐÁËÔÎÏ, ÅÓÌÉ

Á) M ÅÓÔØ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ R^n;

Â) ÉÚ ÌÀÂÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÔÏÞÅË Œ M ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÓÈÏÄÑÝÕÀÓÑ ÐÏÄÐÏÓÌÅ- ÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ;

Œ) ÉÚ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏËÒÙÔÉÑ M ÏÔËÒÙÔÙÍÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÄÐÏËÒÙÔÉÅ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ Œ R^n ŒÓÅ ÔÒÉ ÏÐÒÅÌÅÄÅÎÉÑ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÙ. äÏËÁÖÉ- ÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ M Œ) ⇒ Â) É Œ) ⇒ M ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÏ É ÚÁÍËÎÕÔÏ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ

Á) ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁ;

Â) ÄÏÓÔÉÇÁÅÔ ÍÁËÓÉÍÕÍÁ É ÍÉÎÉÍÕÍÁ; Œ) ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÚÁÍËÎÕÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏ. 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ, ÔÏ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÎÁ ÏÂÒÁÚÅ ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ, ÔÁËÖÅ ÎÅÐÒÅ- ÒÙŒÎÏ.