íë îíõ. 3 ËÕÒÓ 1 ÓÅÍÅÓÔÒ. 19.09.00

îÅÍÎÏÇÏ Ï ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑÈ

ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ

úÁÄÁÞÁ 0. ðÕÓÔØ X | ÇÌÁÄËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, E | ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÒÁÎÇÁ n ÎÁ X. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ E ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ n ÇÌÏÂÁÌØÎÙÈ ÓÅÞÅÎÉÊ E, ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ.

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÔÒÉ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

Á) ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ;

Â) ÓÔÒÕËÔÕÒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÒÅÄÕÃÉÒÕÅÔÓÑ Ë ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ;

Œ) ÅÓÌÉ U_i | ÏÔËÒÙÔÏÅ ÐÏËÒÙÔÉÅ (ÔÒÉŒÉÁÌÉÚÁÃÉÑ), Á g_{ij} | ÆÕÎËÃÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÁ, ÔÏ ÎÁ ËÁÖÄÏÍ U_i ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÁËÁÑ (ÍÁÔÒÉÞÎÏÚÎÁÞÎÁÑ) ÆÕÎËÃÉÑ f_i, ÞÔÏ g_{ij} = f^{−1}_i f_j ÎÁ U_i ⋂ U_j .

úÁÄÁÞÁ 2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÄÌÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ Ë T^2, S^3. þÔÏ ÜÔÏ ÚÁ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ? ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ SO(3).

úÁÄÁÞÁ 3. œÙÐÉÛÉÔÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ x | ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÎÁ M . œÙÐÉÛÉÔÅ (Œ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ) ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ ìÉ ŒÄÏÌØ ÐÏÌÑ x ÎÁ

Á) ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ; Â) 1-ÆÏÒÍÕ; Œ) ÍÅÔÒÉËÕ.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ, ËÁË É Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, L_x | ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ ŒÄÏÌØ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÏÌÑ x, i_x | ÓŒÅÒÔËÁ ŒÄÏÌØ ÐÏÌÑ x (ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÆÏÒÍÁÈ), d | ÏÐÅÒÁÔÏÒ ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ L_x = i_x ∘ d + d ∘ i_x:

úÁÄÁÞÁ 6. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÅ ÍÅÔÒÉËÕ æÕÂÉÎÉ-ûÔÕÄÉ ÎÁ C P^1 . þÔÏ ÜÔÏ ÚÁ ÇÒÕÐÐÁ?

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ SO(n) ÅÓÔØ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÁÑ ÍÅÔÒÉËÁ.