íë îíõ. 3 ËÕÒÓ 1 ÓÅÍÅÓÔÒ.

òÉÍÁÎÏŒÙ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ É ÇÅÏÄÅÚÉÞÅÓËÉÅ

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ ∇ | ÓŒÑÚÎÏÓÔØ Ó ÎÕÌÅŒÙÍ ËÒÕÞÅÎÉÅÍ ÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÍ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÉ Ë B; F | ËÒÉŒÉÚÎÁ ∇. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ X; Y; Z ÎÁ B ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ F (X; Y )Z + F (Y; Z)X + F (Z; X)Y = 0.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ŒÓÅ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÅ ÐÅÒÅÎÏÓÙ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ ìÉ G ⊂ GL(R^n), ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ X; Y ∈ T_aB ÏÐÅÒÁÔÏÒ F (X; Y ) : T_aB → T_aB (F | ËÒÉŒÉÚÎÁ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ) ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ ÁÌÇÅÂÒÅ ìÉ ÇÒÕÐÐÙ G (ÜÔÏ ÏÂÏÂÝÅÎÉÅ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÑ ÉÚ ÌÅËÃÉÉ).

úÁÄÁÞÁ 3. òÅÛÉÔÅ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÅ ÉÚ ÌÅËÃÉÉ: ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÓÌÏŒÉÅ ÓÏÇÌÁÓÏŒÁÎÎÏÓÔÉ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ∇ Ó ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÍÅÔÒÉËÏÊ g ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÕ Zg(X; Y ) = g(∇_Z(X); Y )+g(X; ∇_Z(Y )) ÄÌÑ ÔÒÅÈ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ X; Y; Z.

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ Ó ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÎÉÅÍ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÏŒ ÚÁÄÁÞ 1 É 2, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ∇ | ÓŒÑÚÎÏÓÔØ ìÅŒÉ{þÉŒÉÔÁ, Á F | ÅÅ ËÒÉŒÉÚÎÁ, ÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ X; Y; Z; U ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ g(F (X; Y )Z; U ) = g(F (Z; U )X; Y ).

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ, Œ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ 4, R | ÔÅÎÚÏÒ R(X; Y; Z; U ) = g(F (X; Y )Z; U ). œÙÐÉÛÉÔÅ ÓÏÏÔÎÏ- ÛÅÎÉÑ ÍÅÖÄÕ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ÔÅÎÚÏÒÁ R, ŒÙÔÅËÁÀÝÉÅ ÉÚ ÚÁÄÁÞ 1, 2 É 4.

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ M ⊂ R^3 ÜÔÏ Á) ÐÒÑÍÏÊ ËÒÕÇÏŒÏÊ ËÏÎÕÓ Ó ÒÁÓÔŒÏÒÏÍ ß=4 Ó ŒÙËÉÎÕÔÏÊ ŒÅÒÛÉÎÏÊ; Â) ÄŒÕÈ- ÏÓÎÙÊ ÜÌÌÉÐÓÏÉÄ x^2 + y^2 + az^2 = 1. œŒÅÄÉÔÅ ÎÁ M ÁÔÌÁÓ (ËÁÒÔÙ É ÆÕÎËÃÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÁ) É ÚÁÐÉÛÉÔÅ Œ ÓÏ- ÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ ÒÉÍÁÎÏŒÕ ÍÅÔÒÉËÕ g, ÎÁÓÌÅÄÕÅÍÕÀ ÉÚ R^3. œÙÐÉÛÉÔÅ ÓÉÍŒÏÌÙ ëÒÉÓÔÏÆÆÅÌÑ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ìÅŒÉ{þÉŒÉÔÁ, ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÅÅ ËÒÉŒÉÚÎÕ É ÚÁÄÁÊÔÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ÇÅÏÄÅÚÉÞÅÓËÉÈ.