íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ ôåïòéñ ðòåäóôáœìåîéê, 1 óåíåóôò

óåíéîáò 1

1. úÁÄÁÞÉ

1. õ ŒÓÑËÏÊ ÌÉ ÇÒÕÐÐÙ ÅÓÔØ ÔÏÞÎÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ? 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ SU_2={±Id} ∼= SO_3.

3. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ, ËÏÇÄÁ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ íÁÛËÅ ÎÁÒÕÛÁÅÔÓÑ ÄÌÑ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÐÒÉ |G| ÄÅ- ÌÑÝÉÍÓÑ ÎÁ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÕ ÐÏÌÑ.

4. ïÐÉÛÉÔÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ ÄÉÜÄÒÁ D_n.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÞÎÙÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÂÁÚÉÓ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ŒÓÅÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ.

6. ïÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ S_4.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÄÅÁÌÙ C [S_n ]a_T b_T É C [S_n ]b_T a_T ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍ. 8. ðÕÓÔØ ` | ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ àÎÇÁ, `^∗ | "ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÁÑ" ÄÉÁÇÒÁÍÍÁ, ÓÔÒÏËÉ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÓÔÏÌÂ- ÃÁÍ ` É ÎÁÏÂÏÒÏÔ (` É `^′ ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ ÏÔÒÁÖÅÎÉÅÍ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÑ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÜÔÉÍ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁÍ ÏÔÌÉÞÁÀÔÓÑ ÔÅÎÚÏÒÎÙÍ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ÎÁ ÚÎÁËÏŒÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÅ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ %_� ÇÒÕÐÐÙ S_n ÐÒÉ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÉ ÎÁ S_{n−1} ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÏÄÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ %_�′ , ÔÏ `^′ | ÐÏÄÄÉÁÇÒÁÍÍÁ `.

10. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÁÌÇÅÂÒÕ çÅËËÅ H(S_n; S_{n−1}; %_�).

11. äÏËÁÖÉÔÅ "ÆÏÒÍÕÌÕ ËÒÀËÏŒ" ÄÌÑ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ S_n ÉÎÄÕËÃÉÅÊ ÐÏ n.

2. ïÓÎÏŒÎÙÅ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÑ

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ P | ÐÒÏÅËÔÏÒ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ P^2 = P . œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÝÉÈ ÐÒÏÅËÔÏÒÏŒ | ÐÒÏÅËÔÏÒ (ÎÁ ÞÔÏ?).

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÑÄÒÏ É ÏÂÒÁÚ ÓÐÌÅÔÁÀÝÉÈ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ | ÐÏÄÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ.

3. ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÆÁËÔÏÒÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ, ÔÏ ÅÓÔØ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÇÒÕÐÐÙ ÎÁ ÆÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÐÏ ÐÏÄÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÀ.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ GL_1(C ) | ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ. 5. ðÕÓÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ V_1; : : :; V_k | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙ, ÐÕÓÔØ U = n_1V_1 ⊕ n_2V_2 ⊕ · · · ⊕ n_kV_k; V = m_1V_1 ⊕ m_2V_2 ⊕ · · · ⊕ m_kV_k:

ôÏÇÄÁ Œ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÑÈ ÌÅÍÍÙ ûÕÒÁ dim Hom_G(U; V ) = ∑ m_in_i.

6. ðÕÓÔØ A | ËÏÎÅÞÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ. ôÏÇÄÁ ÇÒÕÐÐÁ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ (ÏÄÎÏÍÅÒÎÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ) A ÉÚÏ- ÍÏÒÆÎÁ A.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ (G=[G; G])^∗. 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ø_{%1⊕%2} = Ø_{%1} + Ø_{%2} , Á Ø_{%1⊗%2} = Ø_{%1} Ø_{%2} .

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ % | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ⟨Ø_%; Ø_%⟩ = 1. 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ %_1 É %_2 | ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ Ø_{%1} = Ø_{%2} . 11. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ 2 ÉÚ ÌÅËÃÉÉ 3 ÄÌÑ S_3 ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÅÍ.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÓÐÌÅÔÁÀÝÉÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ Œ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÉ R ∼= C [G] ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ x → xa, a ∈ C [G].

13. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÌÅŒÙÊ ÉÄÅÁÌ Œ C [G] | ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ C [G]c ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ c ∈ C [G], ÔÁËÏÇÏ ÞÔÏ c^2 = c. ëÁËÏÍÕ ÓÐÌÅÔÁÀÝÅÍÕ ÏÐÅÒÁÔÏÒÕ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ c?

14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÄÅÁÌÙ C [G]c_1 É C [G]c_2, c^2_1 = c_1, c^2 = c_2, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÔ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ c_1 É c_2 | ÓÏÐÒÑÖÅÎÙ Œ C [G].

15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ œ ∈ S_n ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ab, a ∈ A_T , b ∈ B_T , ÔÏ ÔÁËÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÅÄÉÎ- ÓÔŒÅÎÎÏ.

16. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁ ∑ g∈G ˘_g [g] ÎÁ C [G] ÒÁŒÅÎ ˘_e, ÇÄÅ e | ÅÄÉÎÉÃÁ ÇÒÕÐÐÙ.