üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ, I ËÕÒÓ, I ÓÅÍÅÓÔÒ 8 ÍÁÒÔÁ

1. îÁÊÔÉ ÞÉÓÌÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ

x^3_1 + x^3_2 + : : : + x^3_n = 0

Œ ÐÏÌÅ ÉÚ 9 ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

2. ðÕÓÔØ O | ÇÒÕÐÐÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÊ ËÕÂÁ, Á T | ÇÒÕÐÐÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÊ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ ÔÅÔÒÁÜÄÒÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ

O = T × Z_2:

3. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÔÁËÏÊ ÍÏÎÏÍÏÒÆÉÚÍ ’ ÇÒÕÐÐÙ Z=4Z Œ ÇÒÕÐÐÕ G = Z=4Z⊕ Z=2Z; ÞÔÏ G=Im ’ = Z=4Z?

4. ðÕÓÔØ A | ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ Ó ÅÄÉÎÉÃÅÊ. ðÏ- ËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ Å-Å ÜÌÅÍÅÎÔ ÌÉÂÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÅÌÉ- ÔÅÌÅÍ ÎÕÌÑ, ÌÉÂÏ ÏÂÒÁÔÉÍ. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÂÅÓËÏ- ÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ, ÇÄÅ ÜÔÏ ÎÅ ÔÁË.

5. ðÕÓÔØ ` | ËÏÒÅÎØ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ

x^3 + x + 21 = 0:

âÕÄÅÔ ÌÉ `^{−1} ÃÅÌÙÍ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ ÞÉÓÌÏÍ? 6. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ `^′ ÇÒÕÐÐÙ ` = SL_2(Z), ÓÏ- ÓÔÏÑÝÕÀ ÉÚ ÍÁÔÒÉÃ ŒÉÄÁ ( a b c d ) ; a ≡ d ≡ 1 (mod 2); b ≡ c ≡ 0 (mod 2):

äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ `^′ | ÎÏÒÍÁÌØÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ É ŒÙÞÉ- ÓÌÉÔØ Å-Å ÉÎÄÅËÓ (ÐÏÒÑÄÏË ÆÁËÔÏÒÇÒÕÐÐÙ `=`^′).

7. œ ËÏÌØÃÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ GF (2) ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ p(x) (deg p(x) ¿ 0) ÍÎÏÇÏ- ÞÌÅÎÁ x^{2n} + x + 1: 1

2 äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ p(x) ÄÅÌÉÔ 2n, ÎÏ ÎÅ ÄÅÌÉÔ n.

8. ðÕÓÔØ ÐÏÌÅ K ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÅÒŒÏÏÂÒÁÚÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÓÔÅ- ÐÅÎÉ n ÉÚ 1, É ff | ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^n −a, a ∈ K. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Á) L = K[ff] | ÎÏÒÍÁÌØÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ K; Â) ÇÒÕÐÐÁ Gal(L=K) | ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, É Å-Å ÐÏÒÑÄÏË ÄÅÌÉÔ n.

9. ðÕÓÔØ ( a b c d )_{2002} = 0:

äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ( a b c d )_2

= 0: