òÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÐÏÌÅÊ É ÔÅÏÒÉÑ çÁÌÕÁ. 8 ÎÏÑÂÒÑ

1. Á) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^p − 1, ÇÄÅ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ Q.

Â) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ.

2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^n − 1, ÇÄÅ n | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ Q. 3. äÁÎÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ K = K_n ⊃ K_{n−1} ⊃ K_{n−2} · · · ⊃ K_0 = Q, ÇÄÅ ËÁÖÄÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ K_{i+1} ⊃ K_i ÉÍÅÅÔ ÓÔÅÐÅÎØ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÐÏÌÅ K ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÌÅÖÁÔØ ËÏÒÅÎØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ËÕÂÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÃÉÒËÕÌÑ É ÌÉÎÅÊËÉ ÎÅÌØÚÑ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÔÒÅÚÏË a^3 √ 2, ÇÄÅ a | ÄÁÎÎÙÊ ÏÔÒÅÚÏË.

5. ðÕÓÔØ K = k(ff_1; : : : ; ff_n) | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÑ k, ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÁŒÎÁ 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÜÌÅÍÅÎÔ ` ∈ K, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ K = k(`).

ëÏÎÅÞÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ G ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÒÁÚÒÅÛÉÍÏÊ, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÌÏÖÅÎÎÙÈ ÐÏÄÇÒÕÐÐ {e} = G_r ⊂ G_{r−1} ⊂ · · · ⊂ G_0 = G;

ÞÔÏ G_i | ÎÏÒÍÁÌØÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ G_{i−1} É ÆÁËÔÏÒÇÒÕÐÐÁ G_{i−1}=G_i ÁÂÅÌÅŒÁ (ÐÒÉ i = 1; : : :; r). 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÙ ÐÏÄÓÔÁÎÏŒÏË S_3 É S_4 ÒÁÚÒÅÛÉÍÙ, Á ÇÒÕÐÐÁ S_n ÐÒÉ n ⩾ 5 ÎÅÒÁÚÒÅÛÉÍÁ.

çÒÕÐÐÁ G ⊂ S_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏÊ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÉÎÄÅËÓÏŒ i; j ∈ {1; : : : ; n} ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÏÄÓÔÁÎÏŒËÁ œ ∈ G, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ œ(i) = j.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f ÂÅÚ ËÒÁÔÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÅÇÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÁ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÞÉÓÌÏ n ÐÒÏÓÔÏÅ É ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ G ⊂ S_n ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÕ ÔÒÁÎÓ- ÐÏÚÉÃÉÀ (i; j), ÔÏ G = S_n.

9. ðÕÓÔØ f | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁÄ Q ÐÒÏÓÔÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ p, ÐÒÉÞÅÍ Õ f ÅÓÔØ ÒÏŒÎÏ ÄŒÁ ÎÅŒÅÝÅ- ÓÔŒÅÎÎÙÈ ËÏÒÎÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f ÎÁÄ Q ÒÁŒÎÁ S_p. 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x^5 − 4x + 2 ÎÁÄ Q ÉÍÅÅÔ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ S_5.