îÅÚÁŒÉÓÉÍÙÊ ÍÏÓËÏŒÓËÉÊ ÕÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ ïÓÅÎÎÉÊ ÓÅÍÅÓÔÒ 2001 ÇÏÄÁ íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1 ËÕÒÓ ðÉÓØÍÅÎÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ 9 ÄÅËÁÂÒÑ 2001 Ç.

îÁ ŒÙÐÏÌÎÅÎÉÅ ÒÁÂÏÔÙ ÄÁÅÔÓÑ 4 ÞÁÓÁ

1. F (a) | ÐÏÌÕÓÕÍÍÁ ÄŒÕÈ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ

x^5 − ax + 1 = 0

(ÍÙ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ a ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ŒÅÌÉËÏ). îÁÊÔÉ ÁÓÉÍÐÔÏÔÉËÕ F (a) ÐÒÉ a → +∞.

2. îÁÊÔÉ ÜËÓÐÏÎÅÎÔÕ ÍÁÔÒÉÃÙ

0 0 1 1 0 0 0 1 0 :

3. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÙ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y = (e^x + e^{−x})=2 (ĂÃÅÐÎÁÑ ÌÉÎÉÑĄ) É ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ (0; a) É ÒÁÄÉÕÓÏÍ (a − 1). ðÒÉ ËÁËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑÈ a ¿ 1 ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÃÅÐÎÁÑ ÌÉÎÉÑ ÉÍÅÀÔ ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ?

4. S(a) | ÐÌÏÝÁÄØ ÆÉÇÕÒÙ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ÇÒÁÆÉËÏÍ ÆÕÎËÃÉÉ y = e^x É ÐÒÑÍÏÊ Ó ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ y = x + 1 + a. îÁÊÔÉ ÁÓÉÍÐÔÏÔÉËÕ S(a) ÐÒÉ a → 0.

5. æÕÎËÃÉÑ y = f(x) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÕÌÑ Œ ŒÉÄÅ ÓÕ- ÍÙ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ ÓÔÅÐÅÎÎÏÇÏ ÒÑÄÁ f(x) = ∑_∞ n=1 a_nx^n, ÐÒÉ- ÞÅÍ a_1 ≠ 0. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÔÎÁÑ Ë ÎÅÊ ÆÕÎËÃÉÑ x = g(y) ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÕÌÑ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ ÓÈÏÄÑÝÅÇÏÓÑ ÓÔÅÐÅÎÎÏÇÏ ÒÑÄÁ x = ∑_∞ n=1 b_ny^n.