íë îíõ íáôåíáôéþåóëéê áîáìéú, 1 óåíåóôò

üëúáíåî (17 æåœòáìñ 2002)

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ u_n | ÞÉÓÌÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ x+2y +3z +4t = n Œ ÃÅÌÙÈ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁÈ. îÁÊ- ÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÓÔÅÐÅÎÎÏÇÏ ÒÑÄÁ ∑_∞ n=0 u_n

n! z^n. (òÁÄÉÕÓ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ | ÜÔÏ ÍÁËÓÉÍÕÍ ÔÁËÉÈ ÞÉÓÅÌ R, ÞÔÏ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÒÉ |z| ¡ R.)

úÁÄÁÞÁ 2. æÕÎËÃÉÑ y = f_a(t) ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÏÍÕ ÕÒÁŒÎÅÎÉÀ y^′ = y^2 arctg y É ÎÁÞÁÌØÎÏÍÕ ÕÓÌÏŒÉÀ f_a(0) = a ¿ 0. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ T_a ¿ 0 ÐÒÏÉÓÈÏÄÉÔ \ŒÚÒÙŒ": lim_{t→Ta−0} f_a(t) = ∞. Â) îÁÊÄÉÔÅ ÁÓÉÍÐÔÏÔÉËÕ ÞÉÓÌÁ T_a ÐÒÉ a → +∞.

úÁÄÁÞÁ 3. óËÏÌØËÏ ÎÕÌÅÊ ÉÍÅÅÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [−1; 1] ÆÕÎËÃÉÑ f(x) =^{dn}_{dxn} ( (x^2 − 1)^n ) ? úÁÄÁÞÁ 4. îÁÊÄÉÔÅ ÁÓÉÍÐÔÏÔÉËÕ ÐÒÉ n → ∞ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ a_n =

∫_1 0 sin^n x dx.

úÁÄÁÞÁ 5. üÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ŒÅÝÅ- ÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ôÏÐÏÌÏÇÉÑ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÍÅÔÒÉËÏÊ %(f; g) = sup_n |f_n − g_n|. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÛÁÒ ÒÁÄÉÕÓÁ 1 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÕÌÅ Œ ÜÔÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÎÅËÏÍÐÁËÔÅÎ. Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ˝ = {f ∈ X | ∀n |f_n| ≤ 1=n} ËÏÍÐÁËÔÎÏ.