œÙÓÛÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ

éÎŒÁÒÉÁÎÔÙ ÇÒÁÆÏŒ É ÕÚÌÏŒ úÁÄÁÞÉ Ë ÜËÚÁÍÅÎÕ

ëÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÏÞËÏŒ ÚÁ ËÁÖÄÕÀ ÚÁÄÁÞÕ ÕËÁÚÁÎÏ Œ ÓËÏÂËÁÈ. äÌÑ ÓÄÁÞÉ ÜËÚÁÍÅÎÁ ÎÅÏÂÈÏ- ÄÉÍÏ ÎÁÂÒÁÔØ 50 ÏÞËÏŒ.

1. (10) îÁÚÏŒÅÍ ÔÒÉÁÎÇÕÌÑÃÉÅÊ ÃÉËÌ ÎÁ n ŒÅÒÛÉÎÁÈ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÐÒÏŒÅÄÅÎÙ n − 3 ÐÏÐÁÒÎÏ "ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ" "ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ". äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÈÒÏÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏ- ÇÏÞÌÅÎ ÔÒÉÁÎÇÕÌÑÃÉÉ ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÔ ÞÉÓÌÁ ŒÅÒÛÉÎ Œ ÎÅÊ É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÇÏ.

2. (15) ïÒÉÅÎÔÁÃÉÑ ÒÅÂÅÒ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÏÇÏ ÇÒÁÆÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÃÉËÌÉÞÅÓËÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÈ ÃÉËÌÏŒ. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ óÔÜÎÌÉ: ÞÉÓÌÏ ÁÃÉËÌÉÞÅÓËÉÈ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÊ Œ ÇÒÁÆÅ ÒÁŒÎÏ ÚÎÁÞÅÎÉÀ ÅÇÏ ÈÒÏÍÁÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÎÏÇÏ- ÞÌÅÎÁ Œ ÔÏÞËÅ −1.

3. (10) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÇÏ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÁ ôÁÔÔÁ ÎÁ ÃÉËÌÅ Ó n ŒÅÒÛÉ- ÎÁÍÉ.

4. (20) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ’ : A → A | ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÇÒÁÄÕÉÒÏŒÁÎÎÙÈ ËÏËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÈ ËÏÁÌÇÅÂÒ, ’ = 1 + ’_0, ÔÏ ÅÇÏ ÌÏÇÁÒÉÆÍ

log(’) = log(1 + ’_0) = ’_0 − 1 2 ’^2_0 + 1 3 ’^3_0 − : : :

ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ A Œ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ P (A) ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ËÏÁÌÇÅÂÒÙ A.

5. (20) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÓŒÏÊ ÐÒÉÍÅÒ 4-ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÁ ÇÒÁÆÏŒ.

6. (10) ðÏÄÓÞÉÔÁŒ ÞÉÓÌÏ ÆÏËÓÏŒÙÈ ÒÁÓËÒÁÓÏË, ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÚÌÙ ŒÏÓØÍÅÒËÁ É ÔÒÉ- ÌÉÓÔÎÉË ÒÁÚÌÉÞÎÙ.

7. (10) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÏÌÉÎÏÍ äÖÏÎÓÁ ÄÌÑ ÕÚÌÁ-ŒÏÓØÍÅÒËÉ ÐÒÉ ÄŒÕÈ ŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÏÒÉ- ÅÎÔÁÃÉÑÈ ÕÚÌÁ.

8. (20) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ËÏÍÐÌÅËÓÁ èÏŒÁÎÏŒÁ ÄÌÑ ÕÚÌÁ-ŒÏÓØÍÅÒËÉ.

9. (20) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÒÁÎÇ ÍÁÔÒÉÃÙ ÐÒÉÍÙËÁÎÉÊ ÇÒÁÆÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÊ ÈÏÒÄÏŒÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ c ÒÁŒÅÎ ÕÍÅÎØÛÅÎÎÏÍÕ ÎÁ ÅÄÉÎÉÃÕ ÞÉÓÌÕ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÇÒÁ- ÎÉÃÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ S(c), ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÊ ÕÄŒÏÅÎÉÅÍ ÈÏÒÄ Œ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ c É ÐÒÉËÌÅÊËÏÊ ÄÉÓËÁ Ë ŒÎÅÛÎÅÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

10. (15) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ŒÅÓÏŒÏÊ ÓÉÓÔÅÍÙ, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÍÏÊ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏÍ c_n ÐÏÌÉÎÏÍÁ ëÏÎŒÅÑ ÎÁ ÈÏÒÄÏŒÙÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍÁÈ ÐÏÒÑÄËÁ n, ÒÁŒÎÏ 1, ÅÓÌÉ ÞÉÓÌÏ ËÏÍ- ÐÏÎÅÎÔ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÇÒÁÎÉÃÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ S(c) ÒÁŒÎÏ 1, É ÒÁŒÎÏ 0 Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÑÈ.

11. (15) îÁÊÄÉÔÅ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÂÁÚÉÓ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÈÏÒÄÏŒÙÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍ ÐÏÒÑÄËÁ 5.

12. (15+15) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÎÁ ÜÌÅÍÅÎÔÁÈ ÎÁÊÄÅÎÎÏÇÏ œÁÍÉ ÐÒÉ ÒÅÛÅÎÉÉ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÂÁÚÉÓÁ ÚÎÁÞÅÎÉÑ a) ÐÏÌÎÏÇÏ sl(2)-ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÁ; b) ÐÏÌÎÏÇÏ gl(1|1)-ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÁ.

13. (15) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÜÔÉÈ ÐÏÌÎÙÈ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ ÎÁ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÁÈ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÈ Œ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÅ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÉ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÂÁÚÉÓÁ ÎÁ ÐÏÄÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.