üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ËÕÒÓÕ ĂœŒÅÄÅÎÉÅ Œ ÔÅÏÒÉÀ ÞÉÓÅÌ É ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÕÀ ÇÅÏÍÅÔÒÉÀĄ ïÓÅÎÎÉÊ ÓÅÍÅÓÔÒ 2001 ÇÏÄÁ òÅÛÅÎÉÑ ÚÁÄÁÞ ÓÄÁŒÁÔØ Œ ÐÉÓØÍÅÎÎÏÍ ŒÉÄÅ Œ ËÏÍ. 211 (Œ ÑÞÅÊËÕ ó. í. ìØŒÏŒÓËÏÇÏ) ÄÏ 11 ÄÅËÁÂÒÑ 2001 ÇÏÄÁ ŒËÌÀÞÉÔÅÌØÎÏ îÅ ÚÁÂÕÄØÔÅ ÐÏÄÐÉÓÁÔØ ÒÁÂÏÔÕ!

1. k | ÐÏÌÅ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ p, a ∈ k. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏ- ÞÌÅÎ X^p − X − a ÌÉÂÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ ÎÁÄ k, ÌÉÂÏ ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ ÎÁÄ ÜÔÉÍ ÐÏÌÅÍ ÎÁ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ.

2. p_1; : : :; p_n | ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÐÒÏÓÔÙÅ ÞÉÓÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ √ p_1; : : :; √ p_n ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ ÎÁÄ Q.

3. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÌØÃÏ ÃÅÌÙÈ Œ ÐÏÌÅ Q(^4 √ p), ÇÄÅ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ.

4. K | ÐÏÌÅ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ Ë Q ËÏÒÎÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ

x^3 − 3x + 1:

ïÐÉÛÉÔÅ ÚÁËÏÎ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ Œ ËÏÌØÃÅ ÃÅÌÙÈ ÐÏÌÑ K.

5. îÁÊÄÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÎÁÄ Q ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ

x^4 + 2x^2 + x + 3

(ÐÏÌÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ, ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ŒÓÅÈ ËÏÒÎÅÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ).

6*. óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ y^2 = x^4 − 1 ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ÉÚ 3^n ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ?