íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ îíõ ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, 3 ÓÅÍÅÓÔÒ

22.10.2001

ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ íÁÊÅÒÁ-œÉÅÔÏÒÉÓÁ. ëÌÅÔÏÞÎÙÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ.

úÁÄÁÞÁ 1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ^1 IRP^2

Á) ó ÐÏÍÏÝØÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ íÁÊÅÒÁ|œÉÅÔÏÒÉÓÁ Â) ó ÐÏÍÏÝØÀ ËÌÅÔÏÞÎÏÇÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ

úÁÄÁÞÁ 2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ S^1 É ÔÏÒÁ T^2 Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ íÁÊÅÒÁ| œÉÅÔÏÒÉÓÁ. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ T^2 É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÇÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ. þÅÍÕ ÒÁŒÎÙ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ÄŒÕÍÅÒ- ÎÏÇÏ ÔÏÒÁ Ó ŒÙÂÒÏÛÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ?

úÁÄÁÞÁ 3. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ IRP^2 × IRP^2 É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÇÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ ZZ É Œ ZZ=2ZZ.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ X | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÉÚ ÚÁÍËÎÕÔÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ v_0; v_1; v_2 ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÅÍ ÒÅÂÅÒ v_0v_1; v_1v_2 É v_2v_0 Ó ÒÅÂÒÁÍÉ v_1v_2; v_2v_0 É v_0v_1 ÓÏÏÔŒÅÓÔŒÅÎÎÏ. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ X.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ÂÕÔÙÌËÉ ëÌÅÊÎÁ.

òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÒÅÈÍÅÒÎÕÀ ÓÆÅÒÕ S^3. ðÕÓÔØ (z_1; z_2) { ÔÏÞËÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ′C^2. ôÏÇÄÁ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ |z_1|^2 + |z_2|^2 = 1, ÇÄÅ |z| { ÍÏÄÕÌØ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ, ÚÁÄÁÅÔ S^3. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÇÒÕÐÐÙ ZZ=pZZ ÎÁ S^3, ÇÄÅ p { ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ: ¯_p(z_1; z_2) = (z_1¯_p; z_2¯_p), ÇÄÅ ¯_p { ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ ÇÒÕÐÐÙ ZZ=pZZ. æÁËÔÏÒ S^3 ÐÏ ÄÅÊÓÔŒÉÀ ZZ=pZZ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÉÎÚÏŒÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ L(1; p) (ÜÔÕ ËÏÎÓÔÒÕËÃÉÀ ÍÏÖÎÏ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ÄÌÑ ÓÆÅÒ ÌÀÂÏÊ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ (2n + 1) { ÏÔÓÀÄÁ ÉÎÄÅËÓ 1 Œ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÉ).

úÁÄÁÞÁ 6. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ L(1; p) É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÇÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ ZZ É Œ ZZ=pZZ.

úÁÄÁÞÁ 7. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÅÄÉÎÉÞÎÙÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ Ë ÄŒÕÍÅÒÎÏÊ ÓÆÅÒÅ S^2 É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÅÇÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ.

éÚ ÔÅÏÒÅÍÙ ËÌÁÓÓÉÆÉËÁÃÉÉ ÇÌÁÄËÉÈ ÄŒÕÍÅÒÎÙÈ ÓŒÑÚÎÙÈ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ËÏÍÐÁËÔÎÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÔÁËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÎÏ ÌÉÂÏ ÓÆÅÒÅ S^2 Ó g ÒÕÞËÁÍÉ, ÌÉÂÏ ÓÆÅÒÅ S^2 Ó ¯ ÐÌÅÎËÁÍÉ íÅÂÉ- ÕÓÁ. ðÏÓÌÅÄÎÑÑ ÓÅÒÉÑ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ, ÅÓÌÉ ÉÚ ÓÆÅÒÙ S^2 ŒÙÂÒÏÓÉÔØ ¯ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÄÉÓËÏŒ D^2 É ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ÐÏÌÕÞÉŒÛÉÈÓÑ ÏÔŒÅÒÓÔÉÊ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÉÔØ ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ.

úÁÄÁÞÁ 8. œÙÞÉÓÌÉÔØ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ÜÔÉÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ.

úÁÄÁÞÁ 9.^∗ ðÏÓÔÒÏÉÔØ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÅÄÉÎÉÞÎÙÈ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ Ë ÄŒÕÍÅÒÎÏÊ ÓÆÅÒÅ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ É ŒÙÞÉÓÌÉÔØ ÅÇÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ.

1œÓÀÄÕ, ÇÄÅ ÜÔÏ ÎÅ ÕËÁÚÁÎÏ ÓÐÅÃÉÁÌØÎÏ, ÐÏÄÒÁÚÕÍÅŒÁÀÔÓÑ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ ZZ