íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ËÏÌÌÅÄÖ îíõ

üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ 2 ËÕÒÓ, II ÓÅÍÅÓÔÒ, 12 ÄÅËÁÂÒÑ 2001 Ç.

1) îÁ ÂÕÔÙÌËÅ ëÌÅÊÎÁ ÚÁÄÁÎÁ ÆÕÎËÃÉÑ cos(2Œ) + cos(), ÇÄÅ Œ É { ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÎÁ ÂÕÔÙÌËÅ ëÌÅÊÎÁ (ËÁË ÉÈ ŒŒÅÓÔÉ?).

Á) ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÜÔÁ ÆÕÎËÃÉÑ ÍÏÒÓÏŒÓËÏÊ?

Â) åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ Ó ÅÅ ÐÏÍÏÝØÀ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ É ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ. 2) œÙÞÉÓÌÉÔØ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ C^2 \ X, ÇÄÅ X = {(z_1; z_2)|z^2_1 + z^2 = 0}.

3) ðÕÓÔØ X { CW-ËÏÍÐÌÅËÓ Ó ËÌÅÔËÁÍÉ e_0; e_2; e_4, ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ËÌÅÔËÉ e_i ÒÁŒÎÁ i. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅ- ÓËÉÊ ÔÉÐ X ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ËÌÁÓÓÏÍ [ff] ∈ ß_3(X_2), ÇÄÅ ff { ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÞÅÔÙÒÅÈÍÅÒÎÏÊ ËÌÅÔËÉ ÎÁ ÅÅ ÇÒÁÎÉÃÕ.

Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ H_2(X; Z) ≃ Z.

Â) ðÕÓÔØ ȷ ∈ H_2(X; Z) { ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ [ff] = 0, ÔÏ ȷ ∪ ȷ = 0.

4) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ [0; 1] × T^2 (ÃÉÌÉÎÄÒ ÎÁÄ ÄŒÕÍÅÒÎÙÍ ÔÏÒÏÍ). óËÌÅÉÍ ËÒÁÑ ÐÏ ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÉÚÍÕ, ËÏÔÏÒÙÊ ÚÁÄÁ- ÅÔÓÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ f(z; !) = (z!^n; !), n ∈ Z(ÍÙ ÐÏÌÁÇÁÅÍ, ÞÔÏ T^2 = {(z; !) ∈ C^2 : |z| = |!| = 1}). ðÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ X_n ÂÅÚ ËÒÁÑ. œÙÞÉÓÌÉÔØ H_1(X_n; Z).

5) ðÕÓÔØ X { ÇÌÁÄËÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÐÏËÒÙÔÏ ËÏÎÅÞÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍ {B_n}^N_{n=1}, ÇÄÅ ËÁÖÄÏÅ B_n ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÏ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ß_0(B_n ∩ B_m) ≤ k ÐÒÉ ŒÓÅÈ n É m. îÁÊÄÉÔÅ ŒÅÒÈÎÀÀ ÏÃÅÎËÕ ÄÌÑ ÐÅÒŒÏÇÏ ÞÉÓÌÁ âÅÔÔÉ X (ÒÁÎÇÁ ÇÒÕÐÐÙ H_1(X; Z)=Tors).