úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 26 ÎÏÑÂÒÑ 2002

1. îÁÊÄÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ Gal(Q( √ 2 + √ 3)=Q) É ÏÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÐÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÙÅ ÐÏÄÐÏÌÑ.

2. îÁÊÄÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ a) x^2 + ax + b; b) x^3 + ax + b; c) x^p − a.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ÇÒÕÐÐÙ S_n.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ p(x) ∈ K[x] ÓÔÅÐÅÎÉ n ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ ÇÒÕÐÐÙ A_n ⇐⇒ ∏ 1⩽i¡j⩽n(ffi − ffj ) ∈ K, ÇÄÅ ffi | ËÏÒÎÉ p(x) Œ K.

5. ðÕÓÔØ char K = p ¿ 0, p(x) = x^p − x − a ∈ K[x] | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ, ` | ËÏÒÅÎØ p(x) Œ K É L = K(`). a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ L=K | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ. b) îÁÊÄÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ Gal(L=K) É ÏÐÉÛÉÔÅ ÅÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ. c) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ ÓÔÅÐÅÎÉ p ÉÍÅÅÔ ÔÁËÏÊ ŒÉÄ.