úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 17 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2002

1. a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ H ⊂ G | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, ÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ G=H ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ Œ ÂÉÅËÃÉÉ Ó ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ H\G. b) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ K ⊂ H ⊂ G| ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ, ÔÏ (G : K) = (G : H)(H : K).

2. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÅ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÇÒÕÐÐ:

a) ÅÓÌÉ K ⊂ H ⊂ G, K; H / G, ÔÏ G=H ∼= (G=K)=(H=K); b) ÅÓÌÉ K; H ⊂ G É H ⊂ N_K , ÔÏ H=(H ∩K) ∼= HK=K; c) ÅÓÌÉ f : G → G^′ É N ⊂ Ker f, N / G, ÔÏ —f : G=N → G^′; d) ÅÓÌÉ f : G → G^′ É H^′ / G^′, ÔÏ G=f^{−1}(H^′) → G^′=H^′.

3. äÏËÁÖÉÔÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÇÒÕÐÐ: a) S^1=¯_n ∼= S^1; b) R=Q ∼= S^1=¯; c) (G_1 × G_2)=G_1 ∼= G_2;

4. ðÕÓÔØ H | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ G É (G : H) = n. a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ G=( ⋂ x∈G xHx^{−1}) ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ ÇÒÕÐÐÙ S_n. b) åÓÌÉ (G : 1) = N, ÔÏ G ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ ÇÒÕÐÐÙ S_N . c) åÓÌÉ n = 2, ÔÏ H / G. d) åÓÌÉ (G : 1) = N, Á n | ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÐÒÏÓÔÏÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ ÞÉÓÌÁ N, ÔÏ H / G.