úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 8 ÏËÔÑÂÒÑ 2002

1. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÂÁÚÉÓÙ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K Œ ËÏÌØÃÁÈ a) ÍÁÔÒÉÃ n × n, b) ŒÅÒÈÎÅÔÒÅÕÇÏÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ, c) ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ K É ÚÁÐÉÛÉÔÅ ÚÁËÏÎÙ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ Œ ÜÔÉÈ ÂÁÚÉÓÁÈ.

2. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÙ a) U + W ∼= (U ⊕ W )=(U ∩ W ), ÅÓÌÉ U; W ⊂ V ; b) (U + W )=U ∼= W=(U ∩ W ), ÅÓÌÉ U; W ⊂ V ; c) V =(U + W ) ∼= (V =U )=(W=(U ∩ W )), ÅÓÌÉ U; W ⊂ V ; d) (V =W )=(U=W ) ∼= V =U , ÅÓÌÉ W ⊂ U ⊂ V ;

3. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÅËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ V ∼= U ⊕ V =U , ÅÓÌÉ U ⊂ V .

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) dim(U + W ) = dim U + dim W − dim(U ∩ W ); b) dim(U ⊕ W ) = dim U + dim W ; c) dim V = dim U + dim V =U , ÅÓÌÉ U ⊂ V ; d) dim V − dim U = dim V =(Im f) − dim Ker f, ÅÓÌÉ f : U → V .

5. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÃÅÌÏÞÉÓÌÅÎÎÙÍÉ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÍÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÍÉ ÓÔÒÏË É ÓÔÏÌÂÃÏŒ ÌÀÂÕÀ ÃÅÌÏÞÉÓÌÅÎ- ÎÕÀ ÍÁÔÒÉÃÕ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ Ë ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÍÕ ŒÉÄÕ Ó ÞÉÓÌÁÍÉ d_1; : : : ; d_r ÎÁ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ, ÔÁË ÞÔÏ d_1|d_2| : : : |d_r.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÌÀÂÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ÁÂÅÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ÁÂÅÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÏÊ; b) ÌÀÂÁÑ ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÁÂÅÌÅŒÁ ÇÒÕÐÐÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÅ Z=d_1Z⊕ Z=d_2Z⊕ · · · ⊕ Z=d_rZ, ÇÄÅ d_1|d_2| : : : |d_r; c) ÅÓÌÉ ⊕^r_{i=1}Z=d_iZ∼= ⊕^s_{i=1}Z=c_iZ, ÇÄÅ d_1|d_2| : : : |d_r É c_1|c_2| : : : |c_s, ÔÏ r = s É ∀i d_i = ±c_i.