1 ÄÅËÁÂÒÑ 2002

üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ.

1. ðÕÓÔØ æ : Z_3 → GL (2; R)- ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÃÉËÌÉÞÅ- ÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÐÏÒÑÄËÁ 3, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ÌÉÎÅÊÎÙÊ

ÏÐÅÒÁÔÏÒ ( 0 −1 1 −1 ) . îÁÊÄÉÔÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÕÀ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅ-

ÓËÕÀ ÂÉÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ, ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÕÀ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÇÒÕÐÐÙ æ (Z_3).

2. ðÕÓÔØ ô - ÇÒÕÐÐÁ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ 3×3 Ó ÅÄÉÎÉ- ÃÁÍÉ ÎÁ ÇÌÁŒÎÏÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ exp : LieT → T ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÙÍ. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ exp Œ ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚ- ÍÏÍ?

3. ðÕÓÔØ Ø- ÈÁÒÁËÔÅÒ ÔÏÞÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ n-ÍÅÒÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ |Ø (g) = n|, ÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔ g ÌÅÖÉÔ Œ ÃÅÎÔÒÅ ÇÒÕÐÐÙ G.

4. ðÕÓÔØ î - ÁÂÅÌÅŒÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ G. ôÏÇÄÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÌÀÂÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ G ÎÅ ÐÒÅŒÏÓÈÏÄÉÔ ÉÎÄÅËÓÁ [G : H].

5. ðÕÓÔØ Lie G - ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G. äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÉÄÅÁÌÁ I /LieG ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ I^′, Ô.Å. LieG = I ⊕ I^′:

6. œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÚÎÁÞÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ÓÆÅÒÅ S^2 ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ U, ËÏÔÏÒÏÅ

Á) ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏ Â) SO (3)-ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ (ïÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ f^g (x) = f (g^{−1}x) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ÓÆÅÒÅ)

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÔÏÒ T ⊂ SO (3) ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏ- ÄŒÉÖÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ ÐÒÉ ÄÅÊÓÔŒÉÉ Œ U.

7. ðÕÓÔØ á - ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÃÉËÌÏÍ (1,2,.. . ,Ð) É (æ - ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S_n, ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÐÒÉÍÉÔÉŒ- ÎÙÍ ÈÁÒÁËÔÅÒÏÍ è ÇÒÕÐÐÙ A: Ø ((1; 2; : : : ; n)) = e^{2ßi=n}. ôÒÅÂÕÅÔÓÑ:

Á) ŒÙÞÉÓÌÉÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒ Ø_æ (:) ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ æ Œ ÓÌÕÞÁÅ n = 6. Â) ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Ø_æ (œ) - ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ n É œ ∈ S_n.