ìÉÓÔÏË 3 áÌÇÅÂÒÁ-3 26.09.02

úÁÄÁÞÁ 1. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅ- ÎÉÑ ÄÅÌÉÔ ÐÏÒÑÄÏË ÇÒÕÐÐÙ.

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ ó⊂G ÃÅÎÔÒ ÇÒÕÐÐÙ G É W ÅÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÅ. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ W ÄÅÌÉÔ |G|=|C|.

õËÁÚÁÎÉÅ: ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÔØ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ W^{⊗n} = W ⊗ : : : ⊗ W n ÇÒÕÐÐÙ G × : : : × G n . ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ H ⊂ C × : : : C ⊂ G × : : : G ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ (x_1; : : :; x_n), ÔÁËÉÈ ÞÔÏ x_1 · : : : · x_n = 1, ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ ÎÁ W ⊗ : : : ⊗ W . òÁÓ- ÓÍÏÔÒÅÔØ W ⊗ : : : ⊗ W ËÁË ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ (G × : : : × G) =H.

ïÂÏÚÎÁÞÅÎÉÅ: ðÕÓÔØ î⊂G ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ G, ÔÏÇÄÁ Á) ÌÀÂÏÅ G-ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ V ÍÏÖÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÉÔØ ÎÁ î. ðÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÏÂÏ- ÚÎÁÞÁÅÔÓÑ Res^G_H V ÉÌÉ ÐÒÏÓÔÏ ResV.

Â) ÌÀÂÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ W ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ î ÍÏÖÎÏ ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÔØ ÎÁ ŒÓÀ ÇÒÕÐÐÕ G. ðÏ- ÌÕÞÅÎÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ Ind^G_H W ÉÌÉ IndW .

Ind^G_H = ⊕_{œ∈G=H} œ · W:

úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ G É î⊂G ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÅ ÇÒÕÐÐÙ H ∼=Z/nZ, G ∼=Z/mnZ, V { ËÁËÏÅ-ÎÉÂÕÄØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ î. ïÐÉÓÁÔØ Ind^G_H V É ÒÁÚÌÏÖÉÔØ ÅÇÏ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÕÓÔØ W = ⊕_iW_i − ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ î⊂G, ÔÏÇÄÁ Ind^G_H W = ⊕_iInd^G_H W_i.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ V − ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ G, W − ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÐÏÄ- ÇÒÕÐÐÙ î⊂G. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ V ⊗ Ind^G_H (W ) ∼= Ind^G_H ( Res^G_H V ⊗ W ) : þÅÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ

Ind^G_H ( Res^G_H V ) ? úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ î⊂ë⊂G { ÃÅÐÏÞËÁ ŒÌÏÖÅÎÎÙÈ ÇÒÕÐÐ, W { ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ î. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Ind^G_H W = Ind^G_K ( Ind^K_H W ) : úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ ó { ËÌÁÓÓ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÇÒÕÐÐÙ G, É óIî ÒÁÓÐÁÄÁ- ÅÔÓÑ Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ËÌÁÓÓÏŒ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ D_1; : : :; D_r Œ ÐÏÄÇÒÕÐÐÅ H ⊂G, ÔÏÇÄÁ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ W ÇÒÕÐÐÙ î ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÁ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÆÏÒÍÕÌÁ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ:

Ø_{Ind}G_{H W} (C) = |G| |H| r∑ i=1 |D_i| |C| Ø_W (D_i) :

ëÁË ŒÙÇÌÑÄÉÔ ÜÔÁ ÆÏÒÍÕÌÁ, ÅÓÌÉ W ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ?

úÁÄÁÞÁ 8. ðÕÓÔØ W ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ î⊂G, U { ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ G, É ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ V = Ind^G_H W . ôÏÇÄÁ Á) ÌÀÂÏÊ ÍÏÒÆÉÚÍ H-ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ’ : W → U ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÍÏÒ- ÆÉÚÍÁ G-ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ~’ : W → U, ÔÏ ÅÓÔØ

Hom_H (W; ResU) = Hom_G (IndW; U) :

Â) (Ø_{IndW} ; Ø_U )_G = (Ø_W ; Ø_{ResU} )_H { ÆÏÒÍÕÌÁ æÒÏÂÅÎÉÕÓÁ ŒÚÁÉÍÎÏÓÔÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÏŒ.

úÁÄÁÞÁ 9. Á) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÃÉËÌÉÞÅÓËÕÀ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ î∼= Z / nZ Œ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ S_n ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÕÀ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ ô ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÍ 1 → 2 → : : : → n → 1. îÁÊÔÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÇÏ Ó ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÏÇÏ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ î (ÔÏ ÅÓÔØ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÇÏ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÍ ËÏÒÎÅÍ n-ÏÊÓÔÅÐÅÎÉ ÉÚ 1). Â) œ ÓÌÕÞÁÅ Ð=4 ÒÁÚÌÏÖÉÔØ ÐÏÌÕÞÁÀÝÅÅÓÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ.