ìÉÓÔÏË 7. ïÄÎÏÓŒÑÚÎÏÓÔØ ÇÒÕÐÐÙ SL (n; C ).

ðÕÓÔØ H^+_n | ËÏÎÕÓ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÈ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÜÒÍÉÔÏ- ŒÙÈ n × n ÍÁÔÒÉÃ, D = H^+_n ∩ SL (n; C ).

1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÚ ÌÀÂÏÇÏ p ∈ H^+_n ÍÏÖÎÏ ÉÚŒÌÅÞØ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ √ p, ÌÅÖÁÝÉÊ Œ H^+_n .

2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÚŒÌÅÞÅÎÉÅ ËÏÒÎÑ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ H^+_n → H^+_n , ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÍ D.

3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÍÁÔÒÉÃÙ x ∈ GL (n; C ) ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÔÁËÉÅ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ ÍÁÔÒÉÃÙ u ∈ U (n) É p ∈ H^+_n , ÞÔÏ x = up (ÐÏÌÑÒ- ÎÏÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ).

4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (u; p) → up ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ SU (n) × D ÎÁ SL (n; C ).

5. äÏËÁÚÁÔØ ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÏÓÔØ ÇÒÕÐÐÙ SL (n; C ).

P SL (2; C ) ∼= SO^E (3; 1)

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ O (3; 1) ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ËŒÁÄÒÁ- ÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ìÏÒÅÎÃÁ x^2_1 + x^2 + x^2_3 − x^2_0 ÉÍÅÅÔ ÞÅÔÙÒÅ ÓŒÑÚÎÙÅ ËÏÍÐÏ- ÎÅÎÔÙ. (õËÁÚÁÎÉÅ: ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÜÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÎÁ ÓŒÅÔÏŒÏÍ ËÏÎÕÓÅ x^2_1 + x^2 + x^2_3 − x^2_0 = 0 É ÐÏÌÕÞÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÏÐÉÓÁÎÉÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ).

7. îÁÊÔÉ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÕ ÅÄÉÎÉÃÙ O^E (3; 1) É ŒÙÞÉÓÌÉÔØ Åč ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ.

8. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÇÒÕÐÐÙ SL (2; C ) Œ ÞÅ- ÔÙÒÅÈÍÅÒÎÏÍ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÜÒÍÉÔÏŒÙÈ 2 × 2 ÍÁÔÒÉÃ H_2: h → gh—g^t, h ∈ H_2, g ∈ SL (2; C ).

äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ det h | ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÎÁ H_2 ÓÉÇÎÁÔÕÒÙ (3; 1). ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ŒÏÚÎÉËÁÅÔ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ SL_2 (C ) → SO^E (3; 1).

9. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ker’ = {±E}.

10. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ’ | ÜÐÉÍÏÒÆÉÚÍ, É ÐÏÌÕÞÉÔØ SL^2 (C )/⟨±E⟩ = P SL_2 (C ) ∼= SO^E (3; 1).