îíõ, 1 ËÕÒÓ 8.12.2002

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ

üËÚÁÍÅÎ.

úÁÄÁÞÁ 1. 1) òÁÃÉÏÎÁÌØÎÏ ÌÉ ÞÉÓÌÏ tg 1^∘? 2) îÁÊÄÉÔÅ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ 0; 01.

úÁÄÁÞÁ 2. éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÆÕÎËÃÉÊ f_n(x) = nx 1 + n^2x^2

ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ É ÎÁ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÕÀ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÁÈ [0; 1] É [ffi; 1] (ÇÄÅ ffi ¿ 0).

úÁÄÁÞÁ 3. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌ lim_{x→0} tg(sin x) − sh x (^5 √ cos x − 1)^2 arctg x . úÁÄÁÞÁ 4. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÒÉŒÕÀ x(t) = t^3 t^2 − 4 y(t) = t^2 t + 2

úÁÄÁÞÁ 5. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ∫ dx sin 2x(tg^3 x + 1) . úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ f | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ [0; ß]. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ∫_ß 0 xf(sin x) dx = ß 2 ∫_ß 0 f(sin x) dx:

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ f : (a; b) → R ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ⇐⇒ ÏÎÁ ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ [a; b].

úÁÄÁÞÁ 8. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ n a_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ n a^3_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ?

úÁÄÁÞÁ 9. ðÕÓÔØ a_n ¿ 0, S_n =^n ∑ k=1 a_k, É lim_{n→∞} S_n = +∞. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ n a_n=S_n ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 10. ðÕÓÔØ f | ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ [0; 1], f(0) = 0 É |f^′(x)| ≤ C|f(x)| ÄÌÑ ŒÓÅÈ x ∈ [0; 1] (ÇÄÅ C ¿ 0 | ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÁÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f ≡ 0.

úÁÄÁÞÁ 11. ðÕÓÔØ f | ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ, É f^{(n)}(0) ≠ 0 ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ n. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ôÜÊÌÏÒÁ Ó ÏÓÔÁÔÏÞÎÙÍ ÞÌÅÎÏÍ Œ ÆÏÒÍÅ ìÁÇÒÁÎÖÁ:

f(x) = n−1∑ k=0 f^{(k)}(0) k! x^k + f^{(n)}(`x) n! x^n;

ÇÄÅ ` = `_n(x) ∈ [0; 1]. îÁÊÄÉÔÅ lim_{x→0} `_n(x).