îíõ, 1 ËÕÒÓ 7.10.2002 íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ

ëÏÎÔÒÏÌØÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ.

úÁÄÁÞÁ 1. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌÙ: Á) lim_{x→0} e^x − e^{−x} − 2x

x − sin x

Â) lim_{x→1}

1 −^3 √ x 1 −^5 √ x úÁÄÁÞÁ 2. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ {x_n} ÉÍÅÅÔ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÐÒÅÄÅÌ. þÅÍÕ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÁŒÅÎ lim_{n→∞} x_{n+1} x_n ? úÁÄÁÞÁ 3. äÁÎÙ ÔÒÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ {x_n}, {y_n} É {z_n}. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ x_1 = a, y_1 = b, z_1 = c, É

x_n = y_{n−1} + z_{n−1} 2 ; y_n = x_{n−1} + z_{n−1} 2 ; z_n = x_{n−1} + y_{n−1} 2 : éÍÅÀÔ ÌÉ ÜÔÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÐÒÅÄÅÌÙ? åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ÎÁÊÄÉÔÅ ÉÈ.

úÁÄÁÞÁ 4. îÁÊÄÉÔÅ max_{n∈N}^n √ n. úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ f | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ h ≠ 0 ÐÏÌÏÖÉÍ f_h(x) = f(x + h) − f(x) h . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

1) f ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁ ÎÁ R, É ÅÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ f^′ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ R. 2) ÆÕÎËÃÉÉ f_h ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÑÔÓÑ ÎÁ R ÐÒÉ h → 0.

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ [x_0 −h; x_0 +h] É ÄŒÁÖÄÙ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁ ÎÁ (x_0 −h; x_0 +h). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÞËÁ c ∈ (x_0 − h; x_0 + h), ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ f^{′′}(c) = f(x_0 + h) − 2f(x_0) + f(x_0 − h) h^2 . úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ lim_{n→∞}{(2 + √ 3)^n} = 1.