îíõ, 1 ËÕÒÓ 25.11.2002

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ

æÕÎËÃÉÏÎÁÌØÎÙÅ ÒÑÄÙ.

úÁÄÁÞÁ 1. éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÒÑÄ^∞ ∑ n=1 (1−x)x^n ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ É ÎÁ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÕÀ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÁÈ [0; 1−ffi] É [0; 1].

úÁÄÁÞÁ 2. éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÒÑÄ^∞ ∑ n=1 n^ff (√ x +^1_n − √ x ) , ÇÄÅ ff ∈ R, ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ É ÎÁ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÕÀ ÓÈÏÄÉ- ÍÏÓÔØ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁÈ 1) [0; +∞), 2) [ffi; +∞), 3) (0; +∞).

úÁÄÁÞÁ 3. ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ áÂÅÌÑ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÞÉÓÅÌ a_1; : : :; a_n; b_1; : : : ; b_n ŒÅÒÎÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ^n ∑ k=1 a_kb_k = a_nB_n −^{n−1} ∑ k=1 B_k(a_{k+1} − a_k),

ÇÄÅ B_k =^k ∑ j=1 b_j.

úÁÄÁÞÁ 4. ðÒÉÚÎÁË äÉÒÉÈÌÅ.

ðÕÓÔØ^∞ ∑ n=1 a_n(x)b_n(x) | ÆÕÎËÃÉÏÎÁÌØÎÙÊ ÒÑÄ; a_n; b_n : X → R. (S)

ðÕÓÔØ 1) ∀x {a_n(x)} ÍÏÎÏÔÏÎÎÁ; a_n ⇒ 0 ÎÁ X; 2) ∃C : ∀x; N | | | | N∑ n=1 b_n(x) | | | | ⩽ C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (S) ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÒÉÚÎÁË áÂÅÌÑ.

ðÕÓÔØ 1) ∀x {a_n(x)} ÍÏÎÏÔÏÎÎÁ; ∃C : ∀x; n |a_n(x)| ⩽ C; 2) ÒÑÄ ∑ n b_n(x) ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (S) ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 6. éÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ É ÎÁ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÕÀ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÒÑÄÙ^∞ ∑ n=1 cos nx n^p É ∞∑ n=1 sin nx

n^p , ÇÄÅ p ∈ R.

úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ {f_n} ⊂ C[a; b]; f_n ⇒ f ÎÁ (a; b).

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ [a; b], É f_n ⇒ f ÎÁ [a; b].

úÁÄÁÞÁ 8. ðÕÓÔØ^∞ ∑ n=1 a_n(x) = f(x) ÐÒÉ ŒÓÅÈ x ∈ [a; b]; f ∈ C[a; b]; a_n ∈ C[a; b]; a_n ⩾ 0.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÑÄ^∞ ∑ n=1 a_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÂÅÚ ÕÓÌÏŒÉÑ f ∈ C[a; b]?

úÁÄÁÞÁ 9. ðÕÓÔØ R ¿ 0 | ÒÁÄÉÕÓ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÒÑÄÁ^∞ ∑ n=0 a_nx^n, E = {x ∈ R|^∞ ∑ n=0 a_nx^n ÓÈÏÄÉÔÓÑ }.

A) ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÒÑÄÙ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ 1) E = [−R; R], 2) E = (−R; R], 3) E = [−R; R), 4) E = (−R; R).

B) ëÁËÉÍ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÒÑÄ^∞ ∑ n=0 a_nx^n ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÓÈÏÄÉÔÓÑ?

úÁÄÁÞÁ 10. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÄÉÕÓ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ ÒÑÄÁ^∞ ∑ n=0 z^{n2} 2^n .

úÁÄÁÞÁ 11. îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ÒÑÄÁ 1)^∞ ∑ n=1 x^n n(n+1) , 2) ∞∑ n=1 n(n + 1)x^n.

úÁÄÁÞÁ 12. þÅÍÕ ÒÁŒÎÏ 1 −^1_2 +^1_3 −^1_4 + : : : ?

úÁÄÁÞÁ 13. ðÕÓÔØ^∞ ∑ n=0 a_nz^n | ÓÔÅÐÅÎÎÏÊ ÒÑÄ, R ¿ 0 | ÅÇÏ ÒÁÄÉÕÓ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ,^∞ ∑ n=0 a_nR^n ÓÈÏÄÉÔÓÑ.

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÒÑÄÁ f(z) =^∞ ∑ n=0 a_nz^n ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ [0; R].