áÌÇÅÂÒÙ ìÉ óÅÍÉÎÁÒ 6

ïÄÎÁ ÉÚ ÃÅÌÅÊ ÜÔÏÇÏ ÌÉÓÔÏÞËÁ | ÏÐÉÓÁÔØ ÃÅÎÔÒ Z ÁÌÇÅÂÒÙ U = U(sl_2), Ô. Å. ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ z ∈ U, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ zu = uz ÐÒÉ ŒÓÅÈ u ∈ U. (áÌÇÅÂÒÕ sl_2 ÍÙ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ C .)

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÔÏÍÕ, ÞÔÏ ez = ze É fz = zf. ðÕÓÔØ U_i | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÁÑ ÆÉÌØÔÒÁÃÉÑ ÎÁ U: U_0 = C , U_i = U_{i−1}+sl_2U_{i−1}.

2. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ÃÅÎÔÒÁ, ÌÅÖÁÝÉÅ Œ (Á) U_1; (Â) U_2. ðÕÓÔØ z ∈ Z. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ i, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ z ∈ U_i, z ∉ U_{i−1}. ðÕÓÔØ [z]_{top} | ÏÂÒÁÚ z Œ U_i=U_{i−1} (ÓÔÁÒÛÉÊ ÞÌÅÎ z).

3. óÏÇÌÁÓÎÏ ÔÅÏÒÅÍÅ ðÕÁÎËÁÒÅ { âÉÒËÇÏÆÁ { œÉÔÔÁ,

U_i=U_{i−1} ≃ S^i(sl_2);

Ô. Å. z_{top} | ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ sl^∗_2. ëÁËÉÍ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍ ÏÎ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ?

4. (Á) ðÕÓÔØ A ∈ sl_2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ exp A ∈ SL_2. (Â) ðÕÓÔØ B ∈ SL_2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ln B ∈ sl_2. 5. ëÁË ÏÐÉÓÁÔØ [Z]_{top} | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÓÔÁÒÛÉÈ ÞÌÅÎÏŒ ÃÅÎÔÒÁ Œ gr U | Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ SL_2 Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ S^•(sl_2)? (îÕÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÅÎÎÙÅ œÁÍÉ ÕÓÌÏŒÉÑ ÑŒÌÑÀÔ- ÓÑ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÙÍÉ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÙÍÉ.)

6. ïÐÉÛÉÔÅ ÁÌÇÅÂÒÙ gr Z É Z.