áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ ìÅËÃÉÑ 3 æÁËÔÏÒÉÁÌØÎÙÅ ËÏÌØÃÁ.

ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ÎÁÄ ÉÄÅÁÌÁÍÉ (ÈÏÔÑ ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÏ Œ ÜÔÏÊ ÌÅËÃÉÉ ÏÎÉ É ÎÅ ÐÏÎÁÄÏÂÑÔÓÑ).

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1. ðÕÓÔØ I_1; I_2 | ÉÄÅÁÌÙ Œ ËÏÌØÃÅ R. ðÏÌÏÖÉÍ I_1 + I_2 = {a + b | a ∈ I_1; b ∈ I_2}, I_1I_2 = {

∑_k i=1 a_ib_i | a_i ∈ I_1; b_i ∈ I_2}, I_3 = {a | a ∈ R; aI_1 ⊂ I_2}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 1. üÔÏ ÉÄÅÁÌÙ, ÐÒÉÞčÍ I_1I_3 ⊂ I_2.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2. éÄÅÁÌ I ËÏÌØÃÁ R ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÌÀÂÏÊ ÉÄÅÁÌ, ËÏÔÏÒÙÊ ÓÔÒÏÇÏ ÓÏÄÅÒÖÉÔ I, ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó R.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 3. éÄÅÁÌ I ËÏÌØÃÁ R ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÏÓÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÉÚ ab ∈ I ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÌÉÂÏ a ∈ I, ÌÉÂÏ b ∈ I.

ðÒÉÍÅÒÙ. éÄÅÁÌ (p) ⊂ ZÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. üÔÏ ÔÁËÖÅ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏÅ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏÅ ÕÓÌÏŒÉÅ ÐÒÏÓÔÏÔÙ ÉÄÅÁÌÁ ÄÌÑ ËÏÌØÃÁ Z. (óÏÂÓÔŒÅÎÎÏ ÇÏŒÏÒÑ, ÐÒÏÓÔÙÅ ÉÄÅÁÌÙ ÐÏÔÏÍÕ ÔÁË É ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ.) ðÒÏÓÔÙÅ ÉÄÅÁÌÙ ÎÅ ŒÓÅÇÄÁ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙ; ÔÁË, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÉÄÅÁÌ (x) ⊂ Z[x] ÐÒÏÓÔ, ÎÏ ÎÅ ÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ. îÁÏÂÏÒÏÔ, ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÉÄÅÁÌ ÐÒÏÓÔ (ÄÏËÁÖÉÔÅ!).

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 4. ðÕÓÔØ I | ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ R. âÕÄÅÍ ÇÏŒÏÒÉÔØ, ÞÔÏ a; b ∈ R ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÍ ËÌÁÓÓÅ ŒÙÞÅÔÏŒ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ I, ÅÓÌÉ a − b ∈ I. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÌÁÓÓÏŒ ŒÙÞÅÔÏŒ ÞÅÒÅÚ R=I. îÁ ÜÔÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÍÏÖÎÏ ŒŒÅÓÔÉ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ËÏÌØÃÁ. üÔÏ ËÏÌØÃÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÆÁËÔÏÒËÏÌØÃÏÍ ËÏÌØÃÁ R ÐÏ ÉÄÅÁÌÕ I.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 2. ïÂSSÑÓÎÉÔÅ, ËÁË ÉÍÅÎÎÏ ÕÓÔÒÏÅÎÁ ÓÔÒÕËÔÕÒÁ ËÏÌØÃÁ ÎÁ R=I. ðÒÉÍÅÒÙ. œ ÜÔÉÈ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÉÄÅÁÌ ÐÒÏÓÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÆÁËÔÏÒËÏÌØÃÏ ÐÏ ÎÅÍÕ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÄÅÌÉÔÅÌÅÊ ÎÕÌÑ. éÄÅÁÌ ÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÆÁËÔÏÒËÏÌØÃÏ ÐÏ ÎÅÍÕ ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ. æÁËÔÏÒËÏÌØÃÏ ËÏÌØÃÁ R[x] ÐÏ ÉÄÅÁÌÕ (x^2 + 1), ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ C (ÅÓÌÉ ÇÏŒÏÒÉÔØ ÎÅÍÎÏÇÏ ÎÅÆÏÒÍÁÌØÎÏ, ÔÏ i ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÅÔ ËÌÁÓÓ ŒÙÞÅÔÏŒ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÊ x).

œ ÐÒÏÛÌÙÊ ÒÁÚ ÏÂÓÕÖÄÁÌÏÓØ, ÐÏÞÅÍÕ ÃÅÌÏÓÔÎÏÅ ËÏÌØÃÏ ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ. îÁ ÌÅË- ÃÉÉ ÎÅ ÂÙÌÏ ÏÂSSÑÓÎÅÎÏ, ÐÏÞÅÍÕ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ. ïÄÉÎ ÉÚ ŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÐÕÔÅÊ ÏÔŒÅÔÁ ÎÁ ÜÔÏÔ ŒÏÐÒÏÓ ÕËÁÚÁÎ Œ ÍÁÔÅÒÉÁÌÁÈ ÐÏ ÐÒÏÛÌÏÊ ÌÅËÃÉÉ (Á ÉÍÅÎÎÏ, ÔÁÍ ÂÙÌÏ ÄÏËÁÚÁÎÏ, ÞÔÏ Œ ËÏÌØÃÅ ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÓÔÒÏÇÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÅÊ ÃÅÐÏÞËÉ ÉÄÅÁÌÏŒ). äÒÕÇÏÊ ÓÐÏÓÏÂ ÏÓÎÏŒÁÎ ÎÁ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÎÉÉ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÓÌÅÄÓÔŒÉÊ ÔÁË ÎÁÚÙŒÁÅÍÏÊ ÁËÓÉÏÍÙ ŒÙÂÏÒÁ.

ìÅÍÍÁ ãÏÒÎÁ. ðÕÓÔØ P | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ S. ðÕÓÔØ Y ⊂ P ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ ŒÍÅÓÔÅ Ó ÌÀÂÏÊ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÅÊ ÃÅÐÏÞËÏÊ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ S ÏÎÏ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÉÈ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ:

(X_1 ⊂ X_2 ⊂ : : : ; X_i ∈ Y ) ⇒ ( ⋃ i X_i ∈ Y ):

ôÏÇÄÁ Y ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÏÄÉÎ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ M, Ô. Å. ÜÌÅÍÅÎÔ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÅÔ N ∈ Y , M ⊂ N.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 3. éÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÌÅÍÍÕ ãÏÒÎÁ ÄÌÑ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÁ ÓÕÝÅÓÔŒÏŒÁÎÉÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ (ŒÍÅ- ÓÔÏ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÏÂ ÏÂÒÙŒÅ ÃÅÐÏÞÅË).

éÔÁË, ÃÅÌÏÓÔÎÏÅ ËÏÌØÃÏ ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÏÂÒÁÔÎÏÅ? îÅÔ. íÙ ÄÏËÁÖÅÍ ÓÅÊÞÁÓ, ÞÔÏ ËÏÌØÃÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÌØÃÏÍ ÇÌÁŒÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ.

íÏÔÉŒÉÒÏŒËÏÊ ÄÁÌØÎÅÊÛÉÈ ÄÅÊÓÔŒÉÊ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ ÉÄÅÑ. íÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ŒÒÅÍÅÎÎÏ ÓÞÅÓÔØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ. íÎÏÇÏ- ÞÌÅÎÙ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÍÙ ÕÍÅÅÍ ÒÁÓËÌÁÄÙŒÁÔØ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ. ðÏÓÌÅ ÜÔÏÇÏ ÎÁÄÏ ŒÙÎÅÓÔÉ ÏÂÝÉÅ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÉ ÉÚ ŒÓÅÈ ÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ É ÐÏÌÕÞÉÔØ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ. ëÁË ÆÏÒÍÁÌÉÚÏŒÁÔØ ÜÔÏ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÅ?

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 5. äÌÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ff É ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ p ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ord_p(ff) | ÐÏ- ÒÑÄÏË p Œ ff. á ÉÍÅÎÎÏ, ÜÔÏ ÔÁËÏÅ ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ r, ÞÔÏ ff = p^rc=d, c É d ÎÅ ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ p. äÌÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ f(x) = a_0 + a_1x + : : : + a_nx^n ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÐÏÒÑ- ÄÏË p Œ f ÆÏÒÍÕÌÏÊ ord_p(f) = min_k ord_p(a_k). îÁËÏÎÅÃ, ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f ÆÏÒÍÕÌÏÊ cont(f) = ∏ p p^{ordp (f )}.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 4.^{f (x)}_{cont(f )} = g(x), ÇÄÅ g(x) | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ËÏÔÏÒÙÅ ŒÚÁ- ÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙ Œ ÓÏŒÏËÕÐÎÏÓÔÉ.

ôÅÏÒÅÍÁ 1. äÌÑ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ f(x); g(x) Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ cont(fg) = cont(f) cont(g). (íÎÏÇÏÞÌÅÎ fg ÅÓÔØ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ cont(fg) É ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÓÏ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ. åÓÌÉ ÍÙ ÄÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ^f_{cont(f )}^g_{cont(g)} ÉÍÅÅÔ ŒÚÁ- ÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ, ÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ÂÕÄÅÔ ÄÏËÁÚÁÎÁ (ÐÏÞÅÍÕ?). ðÏÜÔÏÍÕ ŒÓč ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÌÅÍÍÙ çÁÕÓÓÁ: ÅÓÌÉ Õ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÏÂÝÉÊ ÄÅÌÉ- ÔÅÌØ ÂÏÌØÛÅ ÅÄÉÎÉÃÙ, ÔÏ ÜÔÏ ŒÅÒÎÏ É ÄÌÑ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ. ñÓÎÏ, ÞÔÏ ÜÔÕ ÌÅÍÍÕ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ Œ ÄÒÕÇÏÊ ÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒËÅ: ÅÓÌÉ Õ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ŒÓÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ÄÅÌÑÔÓÑ ÎÁ ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ p, ÔÏ É Õ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ ÜÔÏ ÔÁË. îÁÕÞÎÏÅ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÜÔÏÇÏ ÕÔŒÅÒ- ÖÄÅÎÉÑ ÔÁËÏŒÏ: ĂÐÒÉŒÅÄčÍ ŒÓč ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ pĄ, Ô. Å. ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÆÁËÔÏÒËÏÌØÃÏ ËÏÌØÃÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÐÏ ÉÄÅÁÌÕ (p). ïÎÏ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ Ó ËÏÌØÃÏÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ (Z=pZ)[x]. îÏ ËÏÌØÃÏ Z=pZ| ÐÏÌÅ, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÉÄÅÁÌ (p) Œ ZÍÁËÓÉÍÁÌÅÎ. úÎÁÞÉÔ, ËÏÌØÃÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ Ó ËÏÜÆÆÉ- ÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ Z=pZÃÅÌÏÓÔÎÏ. ïÄÎÁËÏ ÎÁÛÅ ÕÓÌÏŒÉÅ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÜÔÏÇÏ ËÏÌØÃÁ ÒÁŒÎÏ ÎÕÌÀ. ðÏÜÔÏÍÕ ÏÄÉÎ ÉÚ ÎÉÈ ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ, ÞÔÏ É ÔÒÅÂÏŒÁÌÏÓØ.)

óÌÅÄÓÔŒÉÅ. íÎÏÇÏÞÌÅÎ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ, ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ Œ Z[x], ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ É Œ Q[x]. ôÅÏÒÅÍÁ 2. ëÏÌØÃÏ Z[x] ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ. îÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ Œ ÎčÍ ÓÕÔØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÎÁÄ Q ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ Ó ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅÍ 1 É ÐÒÏÓÔÙÅ ÃÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ. (äÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ, ÞÔÏÂÙ ÐÏÌÕÞÉÔØ ÔÁËÏÅ ÒÁÚÌÏ- ÖÅÎÉÅ, ÒÁÚÌÏÖÉÍ ÎÁÄ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ É ĂŒÙÎÅÓÅÍĄ ÉÚ ËÁÖÄÏÇÏ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÑ ÅÇÏ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÅ. ðÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÜÔÉÈ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÊ ÂÕÄÅÔ ÒÁŒÎÏ ÓÏÄÅÒÖÁÎÉÀ ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ, Ô. Å. ÂÕÄÅÔ ÃÅÌÙÍ ÞÉÓÌÏÍ. ïÓÔÁÌÏÓØ ÒÁÚÌÏÖÉÔØ ÅÇÏ ÎÁ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ. äÏËÁÖÅÍ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÓÔØ. ðÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ËÏÌØÃÏ ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ, ÅÓÌÉ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÉ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ É ÕÍÎÏ- ÖÅÎÉÑ ÎÁ ÏÂÒÁÔÉÍÙÅ ÜÌÅÍÅÎÔÙ. ðÕÓÔØ ÅÓÔØ ÄŒÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ ÃÅÌÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÉÈ ËÁË ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ É ÚÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÏÄÉÎ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÃÅÌÙÍÉ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ ÄÒÕÇÏÇÏ Ó ÔÅÍ ÖÅ ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ ÎÁ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÔÏ ÜÔÏ ÞÉÓÌÏ ÒÁŒÎÏ ±1, Ô. Å. ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÂÒÁÔÉÍÙÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ Œ Z.)

ðÒÉÍÅÒÙ. íÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x) = 2 ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ Œ Z[x]. íÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x) = 6 ÐÒÉŒÏÄÉÍ. ëÓÔÁÔÉ, ËÒÉÔÅÒÉÊ üÊÚÅÎÛÔÅÊÎÁ, ËÏÔÏÒÙÊ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÎ Œ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÑÈ, ÜÔÉÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÕÓÐÅÛÎÏ ÏÐÒÏ- ŒÅÒÇÁÅÔÓÑ. þÔÏÂÙ ÏÎ ÂÙÌ ŒÅÒÅÎ, ÎÁÄÏ ÌÉÂÏ ÐÏÔÒÅÂÏŒÁÔØ, ÞÔÏÂÙ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÏÂÝÉÊ ÄÅÌÉÔÅÌØ ËÏ- ÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÂÙÌ ÒÁŒÅÎ ÅÄÉÎÉÃÅ, ÌÉÂÏ ÇÏŒÏÒÉÔØ Ï ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÓÔÉ Œ Q[x] (É ÔÏÇÄÁ Œ ÄÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÅ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ, ÞÔÏ ÉÚ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ Q ÍÏÖÎÏ ÐÏÌÕÞÉÔØ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ ÎÁÄ Z).

áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÍÏÖÎÏ ÄÏËÁÚÁÔØ ÂÏÌÅÅ ÏÂÝÅÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ.

õÐÒÁÖÎÅÎÉÅ 5. åÓÌÉ ËÏÌØÃÏ R ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ, ÔÏ ËÏÌØÃÏ R[x] ÔÁËÖÅ ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÏ. (çÌÁŒÎÏÅ ÚÄÅÓØ | ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ, ÞÔÏ ÉÍÅÎÎÏ ÚÁÍÅÎÉÔ ÐÏÌÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (ĂÐÏÌÅ ÞÁÓÔÎÙÈ ËÏÌØÃÁĄ).)