áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 10 ëÏÎÔÒÏÌØÎÁÑ ÒÁÂÏÔÁ

1. ðÕÓÔØ n ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ m. íÏÖÅÔ ÌÉ Œ ÇÒÕÐÐÅ ÐÏÒÑÄËÁ n ÎÅ ÂÙÔØ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÐÏÒÑÄËÁ m?

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ËÏÌØÃÅ Ó ÄÅÌÉÔÅÌÑÍÉ ÎÕÌÑ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÎÅ- ÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÅ ÉÄÅÁÌÙ. (úÄÅÓØ ÎÁÄÏ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÔØ, ÞÔÏ Œ ËÏÌØÃÅ ÅÓÔØ ÅÄÉÎÉÃÁ; ÐÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ËÏÌØÃÁ ÂÅÚ ÅÄÉÎÉÃÙ, ÇÄÅ ÜÔÏ ÎÅŒÅÒÎÏ.)

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x^4 − x^2 + 1 ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ Œ Z[x]. 4. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ f(x) ÓÔÅ- ÐÅÎÉ ÎÅ ŒÙÛÅ 7, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ f(1) = f(2) = f(3) = 0.

5. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÏÓÅŒÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØ- ÎÏ ÇÏÒÉÚÏÎÔÁÌØÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ Œ ÂÁÚÉÓÁÈ {(1; 0); (0; 1)} É {(1; 1); (1; 0)}. ëÁËÏŒÙ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ É ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ŒÅËÔÏÒÙ ÜÔÏÇÏ ÌÉÎÅÊ- ÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ?

6. (Á) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌØ ÍÁÔÒÉÃÙ n × n | | | | | | | | |

˘ −1 −1 : : : −1 −1 ˘ −1 : : : −1 −1 −1 ˘ : : : −1 . . . . . . ... . . −1 −1 −1 : : :˘

| | | | | | | | | :

(Â) îÁÊÄÉÔÅ ÓÉÇÎÁÔÕÒÕ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ∑ 1⩽i≠j⩽n x_ix_j .