áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 5 úÁÍÅÎÙ ÂÁÚÉÓÁ É ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ

1. (Á) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÏÔ ÂÁÚÉÓÁ {(1; 0); (0; 1)} Ë ÂÁ- ÚÉÓÕ {(0; 1); (1; 0)} (Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ K^2). œÙÒÁÚÉÔÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ŒÅË- ÔÏÒÁ v ŒÏ ŒÔÏÒÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÞÅÒÅÚ ÅÇÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ Œ ÐÅÒŒÏÍ, É ÎÁÏÂÏÒÏÔ.

(Â) ôÅ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓÙ ÄÌÑ ÂÁÚÉÓÏŒ {(1; 0); (0; 1)} É {(−1; 0); (0; 1)}. (Œ) ôÅ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓÙ ÐÒÏ ÂÁÚÉÓÙ {(1; 0); (0; 1)} É {(1; 1); (0; 1)}. 2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÐÏŒÏÒÏÔÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁ ÕÇÏÌ ff ŒÏËÒÕÇ ÎÁ- ÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ Œ ÂÁÚÉÓÅ {(1; 0); (0; 1)}.

3. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÏÓÅŒÏÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØ- ÎÏ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ Œ ÂÁÚÉÓÁÈ {(1; 0); (0; 1)} É {(1; 1); (1; 0)}.

4. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ É ÍÏÎÏÍÙ x^i, i = 0; : : : ; n, É ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ (x + 1)^i, i = 0; : : : ; n, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÂÁÚÉÓ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÓÔÅÐÅÎÉ ÎÅ ŒÙÛÅ n. (Â) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÏÔ ÐÅÒŒÏÇÏ ÉÚ ÜÔÉÈ ÂÁÚÉÓÏŒ ËÏ ŒÔÏÒÏÍÕ, É ÎÁÏÂÏÒÏÔ.

œ ÔÒčÈ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÚÁÄÁÞÁÈ ÎÕÖÎÏ ŒÙÞÉÓÌÉÔØ (ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÅ) ÍÁ- ÔÒÉÃÙ Œ ÍÏÎÏÍÉÁÌØÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ.

(Œ) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ f(x) Œ f(x + 1) (ÓÄŒÉÇ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ). (Ç) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ f(x) Œ f(−x) (ÏÔÒÁÖÅÎÉÅ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ).

(Ä) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÙ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ^d_{dx} É ÏÐÅ- ÒÁÔÏÒÁ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ x. ëÁË ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ [^d_{dx} ; x] :=^d_{dx} ∘ x − x ∘^d_{dx} ?

5. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÕÓÌÏŒÉÉ ÎÁ a; b; c; d ∈ K ŒÅËÔÏÒÙ {(a; b); (c; d)} ÏÂÒÁ- ÚÕÀÔ ÂÁÚÉÓ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ K^2? œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÏÔ ÜÔÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ Ë ÂÁÚÉÓÕ {(1; 0); (0; 1)}.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ÓÉÓÔÅÍ ŒÅËÔÏÒÏŒ {1; √ 2; √ 3; √ 6} É {1; √ 2 + √ 3; ( √ 2 + √ 3)^2; ( √ 2 + √ 3)^3} ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÂÁÚÉÓ ÎÁÄ Q ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÁ Q[ √ 2; √ 3]. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÙ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÍÅÖÄÕ ÜÔÉÍÉ ÂÁÚÉÓÁ- ÍÉ É ÍÁÔÒÉÃÕ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ x Œ ( √ 3 − √ 2)x, Œ ËÁÖÄÏÍ ÉÚ ÂÁÚÉÓÏŒ.

7. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ Œ ÓÉÓÔÅÍÅ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ ÉÚ Q^n ŒÓÅ ŒÅËÔÏÒÙ ÉÍÅÀÔ ÃÅÌÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÒÁÓÓÍÁ- ÔÒÉŒÁÔØ ÜÔÉ ŒÅËÔÏÒÙ ËÁË ŒÅËÔÏÒÙ ÉÚ (Z=pZ)^n, ÔÏ ÏÎÉ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅ- ÚÁŒÉÓÉÍÙ Œ ÜÔÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ p, ËÒÏÍÅ, ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.