áÌÇÅÂÒÁ, 1 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 9

1. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ Ë ÇÌÁŒÎÙÍ ÏÓÑÍ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÕÀ ÆÏÒÍÕ (Á) 6x^2+4xy+ + 3y^2; (Â) xy + yz + xz.

2. íÏÖÎÏ ÌÉ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ Ë ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÏÍÕ ŒÉÄÕ ÆÏÒ- ÍÙ x^2 − y^2 É 2xy?

3. îÁÊÄÉÔÅ ÓÉÇÎÁÔÕÒÕ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ∑ 1⩽i¡j⩽n

x_ix_j .

4. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ R^n ÎÅÌØÚÑ ÎÁÊÔÉ n + 2 ŒÅËÔÏÒÏŒ, ÐÏÐÁÒÎÏ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÔÕÐÙÅ ÕÇÌÙ (Ô. Å. Ó ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÍÉ ÓËÁÌÑÒÎÙÍÉ ÐÒÏÉÚ- ŒÅÄÅÎÉÑÍÉ).

(Â) œ R^n ÄÁÎÙ ÎÅÓËÏÌØËÏ ŒÅËÔÏÒÏŒ, ÐÏÐÁÒÎÏ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ ÔÕÐÙÅ ÕÇÌÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ŒÙÂÒÏÓÉÔØ ÌÀÂÏÊ ÉÚ ÎÉÈ, ÔÏ ÏÓÔÁŒÛÉÅÓÑ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ.

5. ðÒÏ ÎÁÂÏÒ ÉÚ nk + 1 ÞÉÓÅÌ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ŒÙÂÒÏÓÉÔØ ÉÚ ÎÅÇÏ ÌÀÂÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÔÏ ÏÓÔÁŒÛÉÅÓÑ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ n ÎÁÂÏÒÏŒ ÐÏ k ÞÉÓÅÌ Ó ÏÄÉÎÁËÏŒÙÍÉ ÓÕÍÍÁÍÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÞÉÓÌÁ Œ ÎÁÂÏÒÅ ÒÁŒÎÙ.

6. œ ËŒÁÄÒÁÔÎÕÀ ÔÁÂÌÉÃÕ n × n ÚÁÐÉÓÙŒÁÀÔ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉ- ÓÌÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ŒÙÂÏÒÁ 4n − 4 ÞÉÓÅÌ Õ ËÒÁÑ ÔÁÂÌÉÃÙ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ ÚÁÐÏÌÎÅÎÉÅ ŒÎÕÔÒÅÎÎÅÊ ÞÁÓÔÉ ÔÁ- ÂÌÉÃÙ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ËÁÖÄÏÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁŒÎÏ ÓÒÅÄÎÅÍÕ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÍÕ ÞÅÔÙÒčÈ ÓÏÓÅÄÅÊ.

7. œ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ ËÌÅÔËÁÈ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ ÚÁÐÉÓÁÎÙ ÚŒčÚ- ÄÏÞËÉ; Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÎÁÄÏ ÐÏÓÔÁŒÉÔØ ÞÉÓÌÁ ±1 ÔÁË, ÞÔÏÂÙ Œ ËÁÖÄÏÊ ÓÔÒÏËÅ É Œ ËÁÖÄÏÍ ÓÔÏÌÂÃÅ (ÇÄÅ ÅÓÔØ ÞÉÓÌÁ) ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÂÙÌÏ ÒÁŒ- ÎÏ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÔÁËÉÈ ÒÁÓÓÔÁÎÏŒÏË ÅÓÔØ ÓÔÅÐÅÎØ ÄŒÏÊËÉ.