úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 10 ÎÏÑÂÒÑ 2003 Ç. 1. ðÕÓÔØ ÁÌÇÅÂÒÁ A ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) x ∈ R_A ⇐⇒ x ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÕÌÅÍ ŒÏ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÌÅŒÙÈ A-ÍÏÄÕÌÑÈ; b) x ∈ R_A ⇐⇒ x ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÕÌÅÍ ŒÏ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÐÒÁŒÙÈ A-ÍÏÄÕÌÑÈ; c) R_A ÒÁŒÅÎ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÀ ŒÓÅÈ ÐÒÁŒÙÈ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÈ ÉÄÅÁÌÏŒ.

2. ðÕÓÔØ K^′=K | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÐÏÌÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ K^′ ⊗_K L | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÄÌÑ ŒÓÅÈ L ⇐⇒ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ K^′=K ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏ.

3. ðÕÓÔØ D | ÔÅÌÏ ÎÁÄ K, Á B | K-ÁÌÇÅÂÒÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÄŒÕÓÔÏÒÏÎÎÉÅ ÉÄÅÁÌÙ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ D ⊗_K B ÐÏÒÏÖÄÁÀÔÓÑ ÄŒÕÓÔÏÒÏÎÎÉÍÉ ÉÄÅÁÌÁÍÉ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ Z(D) ⊗_K B; b) ÅÓÌÉ Z(D) = K, Á B | ÐÒÏÓÔÁÑ, ÔÏ D ⊗_K B | ÐÒÏÓÔÁÑ.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏÊ ÐÒÏÓÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A^{op} ⊗_K A | ÍÁÔÒÉÞÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K. 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÌÁÓÓÏŒ ÐÏÄÏÂÉÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K Ó ÏÐÅÒÁÃÉÅÊ ⊗ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÇÒÕÐÐÕ; b) ÜÔÁ ÇÒÕÐÐÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÅ âÒÁÕÜÒÁ ÐÏÌÑ K. 7. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ âÒÁÕÜÒÁ ÐÏÌÑ a) R; b) F_q . 8. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÅ ÔÅÌÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ a) R; b) F_q .

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) H^0(Gal(L=K); L^∗) = K^∗; b) H^1(Gal(L=K); L^∗) = 0 (ÔÅÏÒÅÍÁ çÉÌØÂÅÒÔÁ-90).