úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 03 ÎÏÑÂÒÑ 2003 Ç.

1. ðÕÓÔØ D | ÔÅÌÏ. œŒÅÄÅÍ ÎÏŒÏÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ D ÆÏÒÍÕÌÏÊ x ? y = y · x. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ (D; +; ?) | ÔÅÌÏ (ÏÎÏ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ D^{op}).

2. ðÕÓÔØ D | ÔÅÌÏ É L | ÏÄÎÏÍÅÒÎÙÊ ÌÅŒÙÊ D-ÍÏÄÕÌØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ End_D(L) = D^{op}, End_Dop (L) = D. 3. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ öÏÒÄÁÎÁ{çÅÌØÄÅÒÁ ÄÌÑ ÍÏÄÕÌÅÊ ÎÁÄ ÎÅËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙÍÉ ËÏÌØÃÁÍÉ. 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ M | ÐÒÑÍÁÑ ÓÕÍÍÁ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ, ÔÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÐÒÏÓÔÙÈ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÄÁÎÎÏÍÕ ÐÒÏÓÔÏÍÕ ÍÏÄÕÌÀ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ. 5. ðÕÓÔØ M | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ A-ÍÏÄÕÌØ, B = End_A(M ), f ∈ End_B(M ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ x ∈ M a) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÐÒÏÅËÔÏÒ ß : M → Ax, ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÝÉÊ Ó ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ A; b) f(x) = ß(f(x));

c) ÎÁÊÄÅÔÓÑ a ∈ A, ÔÁË ÞÔÏ f(x) = ax;

d) ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ x_1; : : : ; x_n ∈ M ÎÁÊÄÅÔÓÑ a ∈ A, ÔÁË ÞÔÏ f(x_i) = ax_i (õËÁÚÁÎÉÅ: ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ f^{⊕n} ∈ End_B (M^{⊕n})). 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ A ⊂ Mat_{n×n}(k) | ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ, ÔÁËÁÑ ÞÔÏ k^n | ÐÒÏÓÔÏÊ A-ÍÏÄÕÌØ, É k | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ, ÔÏ A = Mat_{n×n}(k).

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÄ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÍ ËÏÌØÃÏÍ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÌØËÏ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÌÁÓÓÏŒ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÒÔÉÎÏŒÁ ÁÌÇÅÂÒÁ Ó ÎÕÌÅŒÙÍ ÒÁÄÉËÁÌÏÍ äÖÅËÏÂÓÏÎÁ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ. 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁÑ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÂÅÚ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÏŒ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ.