áÎÁÌÉÚ-1. 6.11.03

œ ÚÁÄÁÞÁÈ 1-2 a_n ≥ 0:

1. (äÁÌÁÍÂÅÒ) åÓÌÉ lim sup_{n→∞}^{an+1}_{an} ¡ 1; ÔÏ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ; ÅÓÌÉ lim inf_{n→∞}^{an+1}_{an} ¿ 1; ÔÏ ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ.

2. (ëÏÛÉ) åÓÌÉ lim sup_{n→∞}^n √ a_n ¡ 1; ÔÏ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ; ÅÓÌÉ lim sup_{n→∞}^n √ a_n ¿ 1;

ÔÏ ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ.

3. (ëÏÛÉ) ðÕÓÔØ a_1 ≥ a_2 ≥ : : : a_n ≥ · · · ≥ 0: ôÏÇÄÁ ÒÑÄÙ ∑_∞ n=1 a_n É ∑_∞ k=1 2^ka_2k ÓÈÏÄÑÔÓÑ ÉÌÉ ÖÅ ÒÁÓÈÏÄÑÔÓÑ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ.

4. (òÁÁÂÅ) ðÕÓÔØ a_n ≥ 0 É^{an+1}_{an} = 1−ff^{En}_n É E_n → 1 ÐÒÉ n → ∞: ôÏÇÄÁ ÒÑÄ ∑_∞ n=1 a_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÒÉ ff ¿ 1 É ÒÁÓÈÏÄÉÔÓÑ ÐÒÉ ff ¡ 1:

5. (áÂÅÌØ-äÉÒÉÈÌÅ) ðÕÓÔØ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ a_n ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ÕÂÙŒÁÅÔ É ÓÔÒÅ- ÍÉÔÓÑ Ë 0; Á ÞÁÓÔÉÞÎÙÅ ÓÕÍÍÙ ÒÑÄÁ ∑_∞ n=1 b_n ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÙ. ôÏÇÄÁ ÒÑÄ ∑_∞ n=1 a_nb_n ÓÈÏÄÉÔÓÑ. (äÁÎÎÙÊ ÐÒÉÚÎÁË ÐÒÉÍÅÎÉÍ É ÅÓÌÉ {b_n} - ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÅËÔÏÒÏŒ).

6. éÓÓÌÅÄÏŒÁÔØ ÎÁ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔØ ÒÑÄÙ ∑_∞ n=1 a_n a) a_n = b^n b) a_n =^1_{np} c) a_n =

(_{n+1}

2n−1

)_n

d) a_n =^1_{n log}p_{b n} ; b ¿ 1

e) a_n =^{fl(fl+1):::(fl+n−1)}

ffi(ffi+1):::(ffi+n−1) ; ffi = √ 10; fl = √ 7 f) a_n = ln ( 1 +^{(−1)n}_{nx} ) g) a_n =^{(−1)n−1√}_n +^1_n h) a_n =^{(2n−1)!!}_{(2n)!!}^1_{2n+1} i) a_n =^1n^√_{ln n} cos nx

7. œÙÞÉÓÌÉÔØ ÓÕÍÍÕ ÒÑÄÁ ∑_∞ n=1 a_n a) a_n =^1_{n(n+1)2n} b) a_n =^{n2 +1}_{2nn!} x^n c) a_n =^1

(3n−2)(3n−1)3n

d) a_n =^1_{xn} ; x_1 = b ¿ 1; x_{n+1} = x^2_n − x_n + 1; n ≥ 1

8. íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁÓÓÔÁŒÉÔØ ÚÎÁËÉ ÐÅÒÅÄ ÞÌÅÎÁÍÉ ÒÑÄÁ ∑_∞ n=1 1 n ÔÁË, ÞÔÏÂÙ cÕÍÍÁ ÒÑÄÁ ÒÁŒÎÑÌÁÓØ 0 ?