îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô

çåïíåôòéñ

18 ÎÏÑÂÒÑ 2003 ÇÏÄÁ

1) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ÄŒÉÖÅÎÉÑ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ËÒÕÇÅ ÉÍÅÀÔ ŒÉÄ z → az + b —bz + —a;

ÇÄÅ a; b | ÔÁËÉÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÞÔÏ |a|^2 − |b|^2 = 1. 2) a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ a | ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ A ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ l, Á ff | ÕÇÏÌ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ A É l, ÔÏ

a = c ln ( ctg ff 2 ) b) äÏËÁÖÉÔÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÆÏÒÍÕÌÙ ÓÌÅÄÕ- ÀÝÉÍ: ch (a c ) sin ff = 1; sh (a c ) tg ff = 1; th (a c ) = cos ff:

3) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÏÒÏÎÙ É ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ fl ÓŒÑÚÁÎÙ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ:

sh a = sh c sin ff; th b = th c cos ff; ctg ff ctg fi = ch c; cos ff = ch a sin fi:

œ ËÁËÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ ÏÎÉ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ ÐÒÉ ÍÁÌÙÈ a; b É c? 4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÏÒÏÎÙ É ÕÇÌÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓŒÑÚÁÎÙ ÓÌÅÄÕ- ÀÝÉÍÉ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ:

a) ch a sin fi = ch b sin ff cos fl + cos ff sin fl;

b) ch a = cos ff + cos fi cos fl sin fi sin fl : 5) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÅ ÕÇÌÙ ÄŒÕÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉ- ËÏŒ ÒÁŒÎÙ, ÔÏ ÒÁŒÎÙ É ÓÁÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ.

6) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÊ ÐÒÑÍÏÊ y = kx, ÌÅÖÁÝÉÅ Œ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÒÁŒÎÏÕÄÁÌÅÎÙ ÏÔ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÑÍÏÊ Oy.

7) Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Œ ÌÀÂÏÊ ÉÚ ÍÏÄÅÌÅÊ ðÕÁÎËÁÒÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ.

Â) äÌÑ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÊÄÉÔÅ ÃÅÎÔÒ É ÒÁÄÉÕÓ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÑŒÌÑÀÝÅÊÓÑ ÇÉ- ÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ ÒÁÄÉÕÓÁ r Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ (a; b). 1

2 Œ) äÌÑ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ËÒÕÇÅ H ÎÁÊÄÉÔÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÍÅÖ- ÄÕ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÍ É ÅŒËÌÉÄÏŒÙÍ ÒÁÄÉÕÓÁÍÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÃÅÎÔÒÅ ËÒÕÇÁ H.

8) äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ŒÅÒÈÎÅÊ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ.

9) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Á) ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ; b) ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ; c) ŒÙÓÏÔÙ ÔÒÅÕÇÏÌØ- ÎÉËÁ.

10) (çÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ íÅÎÅÌÁÑ) ðÒÑÍÁÑ l ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÓÔÏ- ÒÏÎÙ BC, CA É AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC Œ ÔÏÞËÁÈ A_1, B_1 É C_1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ sh AC_1 sh C_1B · sh BA_1 sh A_1C · sh CB_1 sh B_1A

= 1:

11) (çÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ þÅŒÙ) îÁ ÓÔÏÒÏÎÁÈ BC, CA É AB ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ŒÚÑÔÙ ÔÏÞËÉ A_1, B_1 É C_1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÒÅÚËÉ AA_1, BB_1 É CC_1 ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÏÄÎÏ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÕÓÌÏŒÉÊ: a) sin ACC_1 sin C_1CB · sin BAA_1 sin A_1AC · sin CBB_1 sin B_1BA

= 1; b) sh AC_1 sh C_1B · sh BA_1 sh A_1C · sh CB_1 sh B_1A

= 1: