îåúáœéóéíùê íïóëïœóëéê õîéœåòóéôåô

çåïíåôòéñ

14 ÏËÔÑÂÒÑ 2003 ÇÏÄÁ

1) îÁ ÐÒÑÍÏÊ ÚÁÄÁÎÙ ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÔÏÞËÉ A; B; C; D É E. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ [A; B; C; D] · [A; B; D; E] · [A; B; E; C] = 1:

2) óËÏÌØËÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÄŒÏÊÎÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÞÅÔÙÒÅÈ ÔÏ- ÞÅË ÐÒÉ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÈ ÜÔÉÈ ÔÏÞÅË?

3) þÅÔÙÒÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ Œ R^3 ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÏÄÎÕ ÐÒÑÍÕÀ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄŒÏÊ- ÎÏÅ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÔÏÞÅË, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÒÑÍÁÑ l ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÜÔÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÐÒÑÍÏÊ l.

4) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËŒÁÄÒÁÔ ÎÅÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ x →^{ax+b}_{cx+d} ÔÏ- ÖÄÅÓÔŒÅÎ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ a + d = 0.

5) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ Ó ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ a É b ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ x → ˘x − ab x + ˘ − a − b : 6) äÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ f ÔÁËÏŒÏ, ÞÔÏ f(a) ≠ a É f(f(a)) = a ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ a. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f(f(x)) = x ÄÌÑ ŒÓÅÈ x.

7) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÉ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÔÒÅÈ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ, ËŒÁÄÒÁÔ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎ.

8) óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ ÔÅÏÒÅÍÅ Ï ÐÒÏÅËÔÉŒ- ÎÏÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÉ.

9) óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ ÔÅÏÒÅÍÅ ðÁÐÐÁ. 10) óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ ÔÅÏÒÅÍÅ äÅÚÁÒÇÁ. 11) œ R^3 ÚÁÄÁÎÙ ÔÒÉ ÐÏÐÁÒÎÏ ÓËÒÅÝÉŒÁÀÝÉÅÓÑ ÐÒÑÍÙÅ l, l_1 É l_2. óÏÐÏÓÔÁŒÉÍ ÔÏÞËÅ A_1 ∈ l_1 ÔÏÞËÕ A_2, Œ ËÏÔÏÒÏÊ ÐÒÑÍÁÑ l_2 ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÓÏ- ÄÅÒÖÁÝÕÀ ÔÏÞËÕ A_1 É ÐÒÑÍÕÀ l. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ A_1 → A_2 ÐÒÑÍÏÊ l_1 Œ ÐÒÑÍÕÀ l_2 ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ.

12) îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÙ ÐÒÑÍÙÅ l_1; : : : ; l_{n−1} É l. îÁ ÐÒÑÍÏÊ l ŒÚÑÔÙ ÔÏÞËÉ O_1; : : : ; O_n.

ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÑ ÓÔÏÒÏÎ n-ÕÇÏÌØÎÉËÁ A_1 : : : A_n ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ O_1; : : : ; O_n, Á ŒÅÒÛÉÎÙ A_1; : : : ; A_{n−1} ÄŒÉÖÕÔÓÑ ÐÏ ÐÒÑÍÙÍ l_1; : : : ; l_{n−1}. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÒÛÉÎÁ A_n ÄŒÉÖÅÔÓÑ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÏ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.