íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ ôïðïìïçéñ, 1 óåíåóôò

üëúáíåî 14 äåëáâòñ 2003 ç.

ðÏÖÁÌÕÊÓÔÁ, ÓÏÂÌÀÄÁÊÔÅ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÁŒÉÌÁ ÏÆÏÒÍÌÅÎÉÑ ÒÁÂÏÔÙ:

1. òÁÂÏÔÁ ÄÏÌÖÎÁ ÉÍÅÔØ ÔÉÔÕÌØÎÙÊ ÌÉÓÔ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÎÁÐÉÓÁÎÁ ÆÁÍÉÌÉÑ, ÉÍÑ É ÏÔÞÅÓÔŒÏ ÓÄÁÀÝÅÇÏ ÜËÚÁÍÅÎ, é âïìåå îéþåçï îå îáðéóáîï.

2. òÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÌÉ ÐÕÎËÔÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÔŒÅÔ, ÄÏÌÖÎÏ ÎÁÞÉÎÁÔØÓÑ ÓÏ ÓÌÏŒÁ \ïÔŒÅÔ", ÚÁ ËÏÔÏÒÙÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÏÔŒÅÔ. üÔÏ ÐÒÁŒÉÌÏ ÎÕÖÎÏ ÓÏÂÌÀÄÁÔØ, ÄÁÖÅ ÅÓÌÉ Œ ÔÅËÓÔÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÏÔŒÅÔ É ÔÁË ŒÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 1. ôÏÞËÁÍÉ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ M = G(4; 2) ÑŒÌÑÀÔÓÑ 2-ÍÅÒÎÙÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ Œ R^4. ðÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ M_1; M_2 ⊂ M ÓÏÓÔÏÑÔ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÉÚ ŒÓÅÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ, ÌÅÖÁÝÉÈ Œ ŒÙÄÅÌÅÎÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, É ÉÚ ŒÓÅÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÈ ŒÙÄÅÌÅÎÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ. îÁÊÄÉÔÅ ÉÎÄÅËÓÙ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ⟨[M_1]; [M_1]⟩, ⟨[M_1]; [M_2]⟩, ⟨[M_2]; [M_2]⟩ Œ ÇÏÍÏÌÏÇÉÑÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ M ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ 2.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ H^1(X) = Hom(H_1(X); Z).

úÁÄÁÞÁ 3. Á) ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÎÁÄÓÔÒÏÊËÉ ˚T^2 ÎÁÄ ÄŒÕÍÅÒÎÙÍ ÔÏÒÏÍ. Â) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏ- ÌÏÇÉÉ ˚T^2. Œ) çÏÍÅÏÍÏÒÆÎÁ ÌÉ ˚T^2 ËÁËÏÍÕ-ÌÉÂÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ ?

úÁÄÁÞÁ 4. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËÌÁÓÓÏŒ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÏÄÎÏÍÅÒÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ Á) ÎÁÄ ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔØÀ ? Â) ÎÁÄ n-ÍÅÒÎÙÍ ÔÏÒÏÍ ? îÁÊÄÉÔÅ ËÌÁÓÓÙ üÊÌÅÒÁ ŒÓÅÈ ÜÔÉÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ fl_0 ⊂ S^2 | ÍÁÌÅÎØËÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ (ÐÁÒÁÌÌÅÌØ), Á fl_1 ⊂ S^2 | ÍÁÌÅÎØËÁÑ \ŒÏÓØÍÅÒËÁ". äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÇÏÍÏÔÏÐÉÉ ÇÌÁÄËÉÈ ËÒÉŒÙÈ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÅÊ fl_0 É fl_1.