íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ ôïðïìïçéñ, 2 óåíåóôò

ëìåôïþîùå çïíïìïçéé

úÁÄÁÞÁ 1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÌÑ ÕËÁÚÁÎÎÙÈ ÎÉÖÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÉÈ ËÌÅÔÏÞÎÙÅ ÇÏÍÏ- ÌÏÇÉÉ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ Z, R É Z_2. œ ÓÌÕÞÁÅ, ÅÓÌÉ ÕËÁÚÁÎÁ ÐÁÒÁ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒ, ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÔÁËÖÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÙÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ É ÔÏÞÎÕÀ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÁÒÙ.

1) S^1; 2) (S^n; S^{n−1}), ÇÄÅ S^{n−1} | ÜËŒÁÔÏÒ; 3) ÓÆÅÒÁ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ; 4) RP^2; 5) ÂÕ- ÔÙÌËÁ ëÌÅÊÎÁ; 6) RP^2 É ÂÕÔÙÌËÁ ëÌÅÊÎÁ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ; 7) (S^2 Ó n ÄÙÒËÁÍÉ, ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÇÒÁÎÉÃ ÄÙÒÏË); 8) (ÔÏÒ T^2, ÍÅÒÉÄÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ S^1); 9) (RP^n; RP^{n−1}), ÇÄÅ RP^{n−1} ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏ ŒÌÏÖÅÎÏ Œ RP^n; 10) (C P^n ; C P^{n−1} ); 11) (ÇÒÕÐÐÁ SO(3), ŒÓÅ ÐÏŒÏÒÏÔÙ ÎÁ ÕÇÏÌ ß).

úÁÄÁÞÁ 2. ðÕÓÔØ (e_1; e_2; e_3; e_4) | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÊ ÂÁÚÉÓ Œ R^4. úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ RG(2; 4) ÄŒÕÍÅÒÎÙÈ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ R^4 ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÏÄ- ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ: s_0 = {⟨e_1; e_2⟩}, s_1 = {V ⊂ ⟨e_1; e_2; e_3⟩; ⟨e_1⟩ ⊂ V }, s^{(1)}_2 = {V ⊂ ⟨e_1; e_2; e_3⟩}. s^{(2)}_2 = {V | ⟨e_1⟩ ⊂ V }, s_3 = {V | dim(V ∩ ⟨e_1; e_2⟩) = 1}.

1) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ s_0, s_1 \ s_0, s^{(1)}_2 \ s_1, s^{(2)}_2 \ s_1, s_3 \ (s^{(1)}_2 ∪ s^{(2)}_2 ). RG(2; 4) \ s_3 ÏÂÒÁÚÕÀÔ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ RG(2; 4). 2) œÙÞÉ- ÓÌÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ RG(2; 4) Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ Z_2, ZÉ R. 3) œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÔÏÞÎÙÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÐÁÒ (sk_{i+1}(RG(2; 4)); sk_i(RG(2; 4))) ÄÌÑ i = 0; 1; 2; 3. 4) ðÒÏ- ÄÅÌÁÊÔÅ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ, ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ ÐÕÎËÔÁÍ 1 É 2, ÄÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ RG_+(2; 4) ÏÒÉ- ÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÈ ÄŒÕÍÅÒÎÙÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ Œ R^4. 5) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ RG_+(2; 4) ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ S^2 × S^2, É ÏÐÉÛÉÔÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ S^2 × S^2 → RG(2; 4), ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕ- ÀÝÅÅ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ ÄŒÕÌÉÓÔÎÏÍÕ ÎÁËÒÙÔÉÀ RG_+(2; 4) → RG(2; 4).