íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ ôïðïìïçéñ, 2 óåíåóôò

òáóóìïåîéñ

úÁÄÁÞÁ 1. œÙÐÉÛÉÔÅ ÔÒÉŒÉÁÌÉÚÁÃÉÉ É ÆÕÎËÃÉÉ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ: 1) ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÒÁÓ- ÓÌÏÅÎÉÑ ø_{3;1} ÎÁ G(3; 1) = RP^2; 2) ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ø_{n+1;1} ÎÁ G(n + 1; 1) = RP^n; 3) ÔÅÎÚÏÒÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ø^{⊗k}_{n+1;1}; 4) ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ èÏÐÆÁ p : S^3 → C P^1 , p(z; w) = [z : w]; 5) ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ É ËÏËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ Ë ÓÆÅÒÅ S^2; 6) ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ Ë ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÍÕ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ M , ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÄÁÎ ÁÔÌÁÓ.

ðÕÓÔØ H | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ G. åÓÌÉ G-ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ p : E → B ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÎÅËÏÔÏÒÏÍÕ H-ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÀ, ÔÏ ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÓÔÕËÔÕÒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ p : E → B ÒÅÄÕÃÉÒÕÅÔÓÑ Ë H. îÁÐÒÉÍÅÒ, ÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÍ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ, ÓÔÒÕËÔÕÒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÅÄÕÃÉÒÕÅÔÓÑ Ë ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ; ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÍ | ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ, ÇÒÕÐÐÁ GL(n) ËÏÔÏÒÏÇÏ ÒÅÄÕÃÉÒÕÅÔÓÑ Ë ÇÒÕÐÐÅ ÍÁÔÒÉÃ Ó ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÍ ÏÐÒÅÄÅ- ÌÉÔÅÌÅÍ.

úÁÄÁÞÁ 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÒÕËÔÕÒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ n-ÍÅÒÎÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÒÅÄÕÃÉÒÕ- ÅÔÓÑ Ë O(n). ïÂÏÂÝÅÎÉÅ: ÅÓÌÉ H ⊂ G | ÄÅÆÏÒÍÁÃÉÏÎÎÙÊ ÒÅÔÒÁËÔ, ÔÏ ÇÒÕÐÐÕ G ŒÓÅÇÄÁ ÍÏÖÎÏ ÒÅÄÕÃÉÒÏŒÁÔØ Ë H.

úÁÄÁÞÁ 3. œ ÇÒÕÐÐÅ GL(n) ÉÍÅÅÔÓÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ D_k ÂÌÏÞÎÏ-ÄÉÁÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÍÁÔÒÉÃ, ÉÚÏÍÏÒÆÎÁÑ GL(k) × GL(n − k). 1) òÅÄÕÃÉÒÕÅÔÓÑ ÌÉ ÇÒÕÐÐÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ Ë ÓÆÅÒÅ S^2 Ë ÇÒÕÐÐÅ D_1 ? 2) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÐÒÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ Ë S^n. 3) òÅÄÕÃÉÒÕÅÔÓÑ ÌÉ ÇÒÕÐÐÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ Ë S^4 Ë D_2 ?

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ G-ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÎÁÄ ÓÆÅÒÏÊ S^n ËÌÁÓÓÉÆÉÃÉÒÕÀÔÓÑ, Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ- ÓÔÉ, ËÌÁÓÓÁÍÉ ÇÏÍÏÔÏÐÉÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ S^{n−1} → G.