áÌÇÅÂÒÙ ìÉ | 3 óÅÍÉÎÁÒ 3

1. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ óÉÌØŒÅÓÔÒÁ, ÏÂÏÂÝÁÀÝÅÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ üÊ- ÌÅÒÁ:_∞ ∏ k=1 (1 + tq^k) = ∞∑ l=0 t^lq^{l(3l+1)=2}(1 + tq^{2l+1}) l∏ s=1 1 + tq^s 1 − q^s : 2. äÌÑ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ˘ ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÅÇÏ ÒÁÎÇ r(˘) ËÁË ÒÁÚÎÏÓÔØ ÍÅÖ- ÄÕ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÍ É ÞÉÓÌÏÍ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ (ÞÉÓÌÏÍ ÓÔÏÌÂÃÏŒ É ÞÉÓÌÏÍ ÓÔÒÏË ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ àÎÇÁ).

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n Ó ÒÁÎÇÏÍ ÎÅ ÍÅÎØÛÅ r ÓÔÏÌØ- ËÏ ÖÅ, ÓËÏÌØËÏ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÜÔÏÇÏ ÖÅ ÞÉÓÌÁ Ó ÒÁÎÇÏÍ ÎÅ ÂÏÌØÛÅ −r.

ðÕÓÔØ ˘ | ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ Ó r(˘) ⩽ r+1 (˘_1 ⩾ : : : ⩾ ˘_k ¿ 0). ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÎÏŒÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ _r(˘) = (k + r; ˘_1 − 1; : : : ; ˘_k − 1).

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ _r (ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ äÁÊÓÏÎÁ) ÕÓÔÁ- ÎÁŒÌÉŒÁÅÔ ÂÉÅËÃÉÀ ÍÅÖÄÕ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n ÒÁÎÇÁ ÎÅ ÂÏÌØÛÅ r + 1 É ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n + r ÒÁÎÇÁ ÎÅ ÍÅÎØ- ÛÅ r − 1.

(Œ) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÔÅÐÅÎÎÏÊ ÒÑÄ f_r(q), Œ ËÏÔÏÒÏÍ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ q^n (n ¿ 0) ÒÁŒÅÎ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÕ ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÞÉÓÌÁ n Ó ÒÁÎÇÏÍ ÎÅ ÍÅÎØÛÅ r. œÙÒÁÚÉÔÅ f_{r−1}(q) ÞÅÒÅÚ f_{−1−r} (q).

(Ç) äÏËÁÖÉÔÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ 1 + f_r(q) + f_{1−r}(q) =^∞ ∏ k=1 1 1−q^k .

(Ä) äÏËÁÖÉÔÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ

f_r(q) = ∑_∞ n=1(−1)^{n−1}q^{n(3n−1)=2+rn} ∏_∞ k=1(1 − q^k) : (Å) œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÄÏËÁÚÁÎÎÏÇÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ÔÏÖÄÅÓÔŒÏ üÊÌÅÒÁ.