úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 13 ÏËÔÑÂÒÑ 2004 1. œÙÒÁÚÉÔØ ÞÅÒÅÚ ËŒÁÄÒÁÔÎÙÅ ËÏÒÎÉ^5 √ 1 É^{17} √ 1. 2^∗. ðÕÓÔØ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, É ı = exp(^{2ßi}_p ) | ÐÅÒŒÏÏÂÒÁÚÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÉÚ ÅÄÉÎÉÃÙ. œÙÒÁÚÉÔØ ÞÅÒÅÚ ı a) √ p, ÅÓÌÉ p = 4k + 1; b) √ −p, ÅÓÌÉ p = 4k + 3.

3^∗. Á) ëÌÁÓÓÉÆÉÃÉÒÏŒÁÔØ ŒÓÅ ÔÒÏÊËÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ X; Y; Z ∈ C[t] ÔÁ- ËÉÅ, ÞÔÏ X^2 + Y^2 = Z^2;

b) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ n ¿ 2 ÎÅ ÂÙŒÁÅÔ ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ X; Y; Z ∈ C[t] ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ X^n + Y^n = Z^n.

4. îÁÊÔÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ (Ô.Å. ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ Ó ÄÁÎÎÙÍ ËÏÒÎÅÍ) ÄÌÑ Á) √ 2 + √ 3 ÎÁÄ Q;

b) 1 + √ 2 ÎÁÄ Q( √ 2 + √ 3). 5. îÁÊÔÉ ÓÔÅÐÅÎØ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ Q (Ô.Å. ÔÁËÏÇÏ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ÄÁÎÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ ÎÁ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ, Á ÎÅ ÐÒÏÓÔÏ ÉÍÅÅÔ ÏÄÉÎ ËÏÒÅÎØ) ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ

a) x^4 − 2;

b) x^p − a (p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ; a ∈ Q ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ p-ÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ).