úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 27 ÏËÔÑÂÒÑ 2004 1. ëÁËÏÅ ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÄŒÕÈ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÊ ŒÅÒÎÏ: Á) sin 36^∘ ∈ Q(cos 36^∘);

b) cos 36^∘ ∈ Q(sin 36^∘)?

2. ðÕÓÔØ f(t) | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ n Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎ- ÔÁÍÉ; ff_1; : : : ; ff_n | ÅÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ËÏÒÎÉ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ff_3 = ff_1 + ff_2, ÎÏ ÍÅÖÄÕ ÄÒÕÇÉÍÉ ËÏÒÎÑÍÉ ÎÅÔ ÔÁËÏÇÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ (Ô.Å. ÅÓÌÉ ff_k = ff_i + ff_j , ÔÏ k = 3, a (i; j) = (1; 2) ÉÌÉ (2; 1)). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ff_3 ∈ Q, a ff_1; ff_2 ÌÅÖÁÔ Œ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÍ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÉ Q.

3. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ËŒÁÄÒÁÔÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ËÏ- ÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ Œ C, Á ŒÓÑËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÅÞÅÔÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Ó ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ Œ R (Ô.Ë. ÎÅÐÒÅÒÙŒ- ÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÐÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ). ðÏÌØÚÕÑÓØ ÜÔÉÍÉ ÄŒÕÍÑ ÆÁËÔÁÍÉ ÄÏËÁÚÁÔØ, Œ ÒÁÍËÁÈ ÔÅÏÒÉÉ çÁÌÕÁ, ÞÔÏ C ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ (Ô.Å. ÎÅ ÉÍÅÅÔ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ).

4. ðÕÓÔØ K | ÐÏÌÅ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÉÚ F_p ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ŒÓÅÈ ÐÒÉÍÉ- ÔÉŒÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ l-ÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÉÚ 1 ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ l ≠ p. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ K ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.

5. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ 1; √ 2; √ 3; √ 5; √ 6; √ 10; √ 15; √ 30 ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉ- ÓÉÍÙ ÎÁÄ Q.