úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 3 ÎÏÑÂÒÑ 2004 1. ðÕÓÔØ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, É a ∈ Q ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ p-ÏÊ ÓÔÅÐÅÎØÀ.

ðÕÓÔØ K | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ Q, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÅ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ŒÓÅÈ ËÏÒÎÅÊ^p √ a. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ Gal(K=Q) ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÅ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ F_p, Ô.Å. ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ ŒÉÄÁ x → ax + b; a ∈ F^∗_p; b ∈ F_p.

2. ðÕÓÔØ (t) =^{f (t)}_{g(t)} ∈ K(t) | ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÎÁÑ ËÁË ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ deg() ËÁË max(deg(f); deg(g)) É ÐÏÌÏÖÉÍ u = (t). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ deg() = [K(t) : K(u)];

3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÐÏÌÑ K(t) ÎÁÄ K ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ t → (t), ÇÄÅ (t) | ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÓÔÅÐÅÎÉ 1;

4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÔÁ ÇÒÕÐÐÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÐÏÒÏÖÄÁÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀ- ÝÉÍÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑÍÉ (a ∈ K^∗; b ∈ K) : t → at; t → t + b; t →^1_t . üÔÁ ÇÒÕÐÐÁ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ ŒÉÄÁ t →^{at+b}_{ct+d} ; ad − bc ≠ 0 É ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ P GL(2; K);

5. ðÕÓÔØ K = F_q . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ]P GL(2; F_q ) = q^3 − q; 6. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ P GL(2; F_q ) ÒÁŒÎÏ F_q(u), ÇÄÅ u =

(t^{q2} −t)^{q+1} (t^q −t)^{q2+1} ;

7. ðÕÓÔØ P ⊂ P GL(2; F_q ) | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ t → at + b; a ∈ F^∗_q ; b ∈ F_q. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ P ÒÁŒÎÏ F_q(y), ÇÄÅ y = (t^q − t)^{q−1};

8. ðÕÓÔØ N ⊂ P ⊂ P GL(2; F_q ) | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÊ t → t + b; b ∈ F_q . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ N ÒÁŒÎÏ F_q (z), ÇÄÅ z = t^q − t;

9. äÌÑ ËÁËÉÈ q ÉÚ ÓÌÅÄÕÀÝÅÇÏ ÓÐÉÓËÁ ÇÒÕÐÐÁ P GL(2; F_q ) ÒÁÚÒÅÛÉÍÁ: q = 2; 3; 4; 5; 7?