áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 10

1. (áÌÇÅÂÒÁ ÏÂÏÂÝčÎÎÙÈ ËŒÁÔÅÒÎÉÏÎÏŒ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÞÅ- ÔÙÒčÈÍÅÒÎÁÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ ÌÀÂÙÍ ÐÏÌÅÍ F Ó char F ≠ 2 ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÚÁÄÁÎÁ ËÁË ÁÌÇÅÂÒÁ Ó ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ x; y É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ x^2 = a, y^2 = b, yx = −xy (ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÙÈ a; b ∈ F ).

2. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÏÓÎÏŒÎÏÅ ÐÏÌÅ F ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÜÌÅÍÅÎÔ ¸ | ÐÒÉ- ÍÉÔÉŒÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÉÚ ÅÄÉÎÉÃÙ ÓÔÅÐÅÎÉ n É (char F; n) = 1.

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌ- ÇÅÂÒÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ n^2 ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÁÌÇÅÂÒÅ A_¸(a; b) ÄÌÑ ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÈ a; b ∈ F .

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÌÁÓÓÙ ÁÌÇÅÂÒ A_¸(a; b) Œ ÇÒÕÐÐÅ Br(F ) ÕÄÏ- ŒÌÅÔŒÏÒÑÀÔ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍ ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÓÔÉ É ÂÉÌÉÎÅÊÎÏÓÔÉ, Á ÔÁËÖÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ óÔÅÊÎÂÅÒÇÁ.

3. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ K_2(F_q ).

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÇÒÕÐÐÅ K_2(F ) ÉÚ ÂÉÌÉÎÅÊÎÏÓÔÉ (ÐÏ ÏÂÏÉÍ ÁÒ- ÇÕÍÅÎÔÁÍ) É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ óÔÅÊÎÂÅÒÇÁ {a; 1 − a} = 1 ÆÏÒÍÁÌØÎÏ ÓÌÅ- ÄÕÀÔ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ {a; −a} = 1 É {a; b}{b; a} = 1.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ K_2(C ) ÎÅÓÞčÔÎÁ.

6. (Á) ðÕÓÔØ h(x_1; : : : ; x_k) ∈ F_q [x_1; : : : ; x_k], N | ÞÉÓÌÏ ÒÅÛÅ- ÎÉÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ h(x_1; : : : ; x_k) = 0 Œ F^k_q , N = (N mod p) ∈ F_p ⊂ F_q (p = char F_q ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ N = ∑ a_1;:::;a_k∈F_pn

(1 − h(a_1; : : : ; a_k)^{q−1}):

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ ûÅŒÁÌÌÅ { œÁÒÎÉÎÇÁ: ÅÓÌÉ F (x_1; : : : ; x_n) | ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ k ¡ n ÏÔ n ÐÅÒÅÍÅÎ- ÎÙÈ ÎÁÄ F_q , ÔÏ Œ F^n_q ÎÁÊÄčÔÓÑ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ŒÅËÔÏÒ, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÍÎÏÇÏ- ÞÌÅÎ F ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ çÁÍÉÌØÔÏÎÁ { ëÜÌÉ ÄÌÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÐÒÏ- ÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ: Ø(a; t)|_{t=a} = 0.