áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 3

1. õËÁÖÉÔÅ ËÁËÏÊ-ÌÉÂÏ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ Q( √ 2;^3 √ 3) ÎÁÄ Q.

2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ Gal(L=Q), ÅÓÌÉ (Á) L = Q( √ 2 + √ 3); (Â) L | ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÐÏÌÅ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ Q ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^7 − 3.

3. ðÕÓÔØ z = ∏ (±1± √ 2± √ 3±: : :± √ 111), ÇÄÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÂÅÒčÔ- ÓÑ ÐÏ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÍ ŒÙÂÏÒÁÍ ÚÎÁËÏŒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ z | (Á) ÃÅÌÏÅ ÞÉÓÌÏ; (Â) ËŒÁÄÒÁÔ ÃÅÌÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

4. ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ Q ÅÓÔØ S_3. õËÁÖÉÔÅ ÑŒÎÏ ÐÏÄÐÏÌÑ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÍ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁÍ S_3.

5. ðÕÓÔØ p | ÎÅÞčÔÎÏÅ ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎ- ÎÏÅ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÅ (Ô. Å. ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 2 ÎÁÄ Q) ÐÏÄÐÏÌÅ Œ ËÒÕÇÏŒÏÍ

ÐÏÌÅ Q(¸_p) ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ √ (−1)^{p−1}2 p.

äÌÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁ a ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ L=K ÏÐÒÅÄÅÌÉÍ ÅÇÏ ÓÌÅÄ, ÎÏÒÍÕ, ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ËÁË ÓÌÅÄ, ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌØ É ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁ- ÔÏÒÁ ÎÁ K-ŒÅËÔÏÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ L, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ l ∈ L Œ a · l. ïÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ: tr_{L=K} (a), N_{L=K} (a), Ø_{L=K} (a; t).

6. œÙÞÉÓÌÉÔÅ tr_{Q(}^√_{2)=Q}( √ 2). 7. ðÕÓÔØ L=K | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ. (Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ L(t)=K(t) | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÔÏÊ ÖÅ ÓÔÅÐÅÎÉ. (Â) äÏËÁÖÉ- ÔÅ, ÞÔÏ Ø_{L=K}(a; t) = N_{L(t)=K(t)}(a − t).

8. ðÕÓÔØ K ⊂ L ⊂ M | ÂÁÛÎÑ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ. äÏËÁÖÉÔÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ (a ∈ M): (Á) [M : K] = [M : L] · [L : K];

(Â) tr_{M=K}(a) = tr_{L=K} (tr_{M=L}(a)); (Œ) N_{M=K}(a) = N_{L=K} (N_{M=L}(a)); (Ç) Ø_{M=K}(a; t) = N_{L(t)=K(t)}(Ø_{M=L}(a; t)).

(Ä) äÏËÁÖÉÔÅ. ÞÔÏ ÅÓÌÉ L=K | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ, G = Gal(L=K), ÔÏ tr_{L=K} (a) = ∑ g∈G g(a), N_{L=K} (a) = ∏ g∈G g(a), Ø_{L=K}(a; t) = ∏ g∈G (g(a) − t).

(Å) éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ M=L, L=K ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÙ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ M=K ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏ?

(Ö) éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ M=L, L=K ÎÏÒÍÁÌØÎÙ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ M=K ÎÏÒÍÁÌØÎÏ?