áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 5

1. ðÕÓÔØ f | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ n Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎ- ÔÁÍÉ, a_1; : : : ; a_n | ŒÓÅ ÅÇÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ËÏÒÎÉ. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ a_3 ÅÓÔØ ÓÕÍÍÁ a_1 É a_2, Á ÍÅÖÄÕ ÄÒÕÇÉÍÉ ËÏÒÎÑÍÉ ÎÅÔ ÔÁËÏÇÏ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ (Ô. Å. ÉÚ a_k = a_i + a_j ÓÌÅÄÕÅÔ k = 3, {i; j} = {1; 2}). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a_3 ∈ Q, Á a_1; a_2 ÌÅÖÁÔ Œ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÍ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÉ Q.

2. œÙÒÁÚÉÔÅ ÞÅÒÅÚ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ (ÏÔ ÎÕÖÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ) ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ:

(Á) (x_1 − x_2)^2(x_1 − x_3)^2(x_2 − x_3)^2;

(Â) (x_1 + x_2 − x_3 − x_4)(x_1 − x_2 − x_3 + x_4)(x_1 − x_2 + x_3 − x_4); (Œ) (x_1 + x_2)(x_1 + x_3)(x_1 + x_4)(x_2 + x_3)(x_2 + x_4)(x_3 + x_4).

3. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ f(t) =^n ∏ k=1 (1 + x_k t), s_k = x^k_1 + : : : + x^k_n | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ

îØÀÔÏÎÁ (ÓÔÅÐÅÎÎÙÅ ÓÕÍÍÙ), h_k = ∑ 1⩽i_1⩽:::⩽i_k ⩽n

x_{i1} : : : x_{ik} | ÐÏÌÎÙÅ

ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ.

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ^d_t ln f(t) = ∑ k¿0(−1)^{k−1}s_k t^{k−1}.

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ îØÀÔÏÎÁ

s_k − œ_1s_{k−1} + : : : + (−1)^{k−1}œ_{k−1}s_1 + (−1)^kkœ_k = 0:

(ðÒÉ k ¿ n ÎÕÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ œ_k = 0.)

(Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÅÓÔØ ÍÎÏ- ÇÏÞÌÅÎ ÏÔ s_1; : : : ; s_n.

(Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ^1_{f (t)} = ∑ k⩾0 (−1)^kh_k t^k.

(Ä) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÅÓÔØ ÍÎÏ- ÇÏÞÌÅÎ ÏÔ h_1; : : : ; h_n.

4. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔ É ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÎÁÄ Q ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ (Á) x^3 − x − 1; (Â) x^3 − 7x + 7.

5. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÎÁÄ Q ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^4 + 2x^2 + x + 3. 6. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÓÔÅÐÅÎÉ n Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏ- ÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÁÄ Q ÅÓÔØ S_n, ÅÓÌÉ (Á) n = 5; (Â) n = 6.