áÌÇÅÂÒÁ, 2 ËÕÒÓ óÅÍÉÎÁÒ 6

1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^{n−1} + x^{n−2} + : : : + 1. 2. éÓËÌÀÞÉÔÅ x ÉÚ ÓÉÓÔÅÍÙ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ { x^3 − xy^2 + xy = 1; 2x^3y − x^2y^2 − 1 = 0:

3. (Á) ðÕÓÔØ a(x_1; : : :; x_n) | ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÔ x_1; : : :; x_n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a(x_1; : : :; x_n) | ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ∏ i¡j (x_i − x_j ) É ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ.

(Â) ðÕÓÔØ c(x_1; : : :; x_n) | ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÔ x_1; : : :; x_n, ÐÒÉÞčÍ c(x_1; x_1; x_3; : : :; x_n) = 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ c(x_1; : : :; x_n) | ÐÒÏÉÚŒÅ- ÄÅÎÉÅ ∏ i¡j (x_i − x_j )^2 É ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ.

4. ðÕÓÔØ ˘_1 ⩾ ˘_2 ⩾ : : : ⩾ ˘_n ⩾ 0 | ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ. ðÕÓÔØ a_˘ | ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌØ ÍÁÔÒÉÃÙ (a_{ij} ) Ó a_{ij} = x^{˘j +n−j}_i .

(Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ a_˘ ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ ∏ i¡j (x_i − x_j ). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÁÓÔÎÏÅ s_˘(x_1; : : :; x_n).

(Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ s_˘ (ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ûÕÒÁ) ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅ- ÓËÉÅ É ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÂÁÚÉÓ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ŒÓÅÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ (ÎÁÄ ÏÓÎÏŒÎÙÍ ÐÏÌÅÍ).

(Œ) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ˘_1 = : : : = ˘_k = 1, Á ˘_{k+1} = : : : = ˘_n = 0, ÔÏ s_˘ = œ_k.

(Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ˘_1 = k, Á ˘_2 = : : : = ˘_n = 0, ÔÏ s_˘ = h_k . 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ n × n-ÍÁÔÒÉÃ ÎÁÄ ÌÀÂÙÍ ÔÅÌÏÍ ÐÒÏÓÔÁ. 6. (Á) õËÁÖÉÔÅ ÂÁÚÉÓ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ A_1 Ó ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ p; q É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ pq − qp = 1. (õËÁÚÁÎÉÅ. ðÏÌÅÚÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÜÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁÍÉ p →^d_x (ŒÚÑÔÉÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÏÊ), q → x (ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ x) ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ.)

(Â) õËÁÖÉÔÅ ÂÁÚÉÓ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ A_n Ó ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ p_1; : : :; p_n, q_1; : : :; q_n É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ p_ip_j = p_j p_i, q_iq_j = q_j q_i, p_iq_j − q_j p_i = ffi_{ij} · 1.

(Œ) õËÁÖÉÔÅ ÂÁÚÉÓ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ Ó ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ p; q É ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑÍÉ p^2 = 0, q^2 = 0, pq + qp = 1.